ZENTRALBLATT FÜR MATHEMATIK 
10. Band, Heft9 UND IHRE 6GRENZGEBIETE 8. 385—432 


Geschichtliches. 


@ Lecat, Maurice: Erreurs de math&matieiens des origines & nos jours. Bruxelles 


et Louvain 1935. XII, 167 pag. Belgas 18.—. 

Es werden etwa 500 Fehler registriert nach Autoren geordnet unter Angabe von Autor 
und Ort der Berichtigung. Ref. ist es unklar geblieben, welchen Zweck dieses Werk verfolgt. 
Mangels Vollständigkeit ist an eine rein bibliographische Benutzung gar nicht zu denken. 
Sachlich ist fast nichts zu entnehmen, da nie darauf eingegangen wird, worin das Wesen eines 
Fehlschlusses liegt (es ist auffallend, daß die ältere Zahlentheorie, etwa irrtümliche Vermutung 
des Primzahlcharakters einer einzelnen speziellen Zahl, relativ stark vertreten ist, obwohl 
sich gerade an solche Fälle keinerlei Theorie knüpft). Wollte man etwa nachsehen, wieviel von 
Cantors Begründung der Mengenlehre heute angezweifelt wird, so finde man Cantor überhaupt 
nicht, und so bei den meisten wichtigen Namen. Wohl aber ist Aristoteles als Autor eines von 
Galilei korrigierten Fallgesetzes zitiert, eine große Zahl obskurster Fermatisten aufgenommen, 
und Chasles’ Blamage (ohne Beziehungen zur Mathematik) sind 10% des Umfanges des Buches 
eingeräumt. O. Neugebauer (Kopenhagen). 


© Enriques, Federigo: Signifieation de l’histoire de la pens6e seientifique. (Aectua- 
lites seient. et industr. Nr. 161. Philos. et histoire de la pensde seient. Expos6s publies 
de Federigo Enriques. I.) Paris: Hermann & Cie. 1934. 68 $. Fres. 12.—. 


Dans cet ouvrage, divise en seize petits chapitres, le savant historien italien donne un 
expose de la conception historique de la science, qui se pr&sente comme une vision dynamique, 
oüı le passe aide a comprendre l’evolution actuelle. Cette maniere de voir qui se fonde sur la 
foi en l’unite de la raison humaine, est deöfendue contre plusieurs adversaires: l’auteur refute 
les doctrines positivistes, la conception d’un a priori qui constituerait les conditions immuables 
de toute science, le pragmatisme et l’idealisme romantique, hostiles & l’esprit et aux formes 
de la science. Ensuite il discute les liens qui existent entre l’oeuvre scientifique et le milieu 
social et intellectuel et ses rapports avec la religion et la pensee philosophique; l’histoire de la 
science aide ä& expliquer l’origine et le sens veritable de maints probl&mes philosophiques et 
& comprendre les dispositions d’esprit, d’oü sont nees les differentes doctrines. Entendue de 
cette maniöre, P’histoire de la science ne peut pas se reduire & une collection objective de donnees 
historiques; il faut qu’elle soit construite par l’idee directrice de l’historien. Cette thöse est 
illustr&e par plusieurs exemples choisis dans l’histoire de l’antiquite et dans les temps modernes; 
Vauteur fait ressortir les insuffisances de l’histoire pretendue objective de Duhem qui est 
composee selon lui dans l’intention ferme de diminuer Galil&e. L’ouvrage est termine par une 
discussion de la continuite de la pensee scientifique. Dijksterhuis (Oisterwijk, Holland). 

© Pelseneer, J.: Esquisse du progress de la pensee mathematique. Des Primitifs au 
IX® Congrös international des Mathömatieiens. (Bibl. seient. Belge.) Paris: Hermann 
et Cie. 1935. 160 8. 

Unter dem Gesichtspunkt ‚de faire voir que les termes servant ä decrire l’activite 
mathematique & un niveau intellectuel d&termine sont tr&s souvent ceux-m&mes qui servent & 
caract£riser les grands courants de pensee dont cette activit& est contemporaine, celle-ci &tant 
en fait en harmonie avec l’air du temps‘ werden die Zahlbegriffe der Primitiven und die 
vorgriechische Mathematik behandelt (70 S.), dann das wissenschaftliche Ideal der griechi- 
schen Mathematik und des Zeitalters Descartes behandelt (50 $S.) und schließlich auf die 
veränderte Stellung eingegangen, die die neueste Entwicklung gegenüber dem Erkenntnis- 

iff einnimmt (30 S.). Die Schwierigkeit, solche Probleme in so knappem Rahmen zu 
behandeln, liegt natürlich darin, daß sich der weitere Kreis, an den sich das Buch richtet, 
von den Tatsachen, die diesen Dingen zugrunde liegen, keine adäquate Vorstellung bilden 
kann. O. Neugebauer (Kopenhagen). 


Hjelmslev, J.: Exhaustionsbeweise und allgemeine Größenlehre bei Archimedes. 
Mat. Tidsskr. B 1934, 61—67 [Dänisch]. 

Es wird darauf hingewiesen, daß die ‚„Exhaustionsbeweise‘ bei Archimedes nicht 
nur einen viel allgemeineren Größenbereich (Bogenlänge, Flächen usw.) betreffen 
als die Euklidischen, sondern daß sein Verfahren gerade in den wichtigsten Fällen 
darauf gerichtet ist, die Annahme der Existenz der 4. Proportionale zu umgehen (im 
"Gegensatz zu Euklid). Es wird schließlich bemerkt, daß es im Rahmen dieses Größen- 
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begriffes nicht möglich ist, die Existenz einer Strecke zu beweisen, die der Kreisperi- \ 
pherie gleich ist — dazu müßte erst noch ein Stetigkeitsaxiom hinzugenommen werden. |) 
Vgl. auch dies. Zbl. 9, 388. O. Neugebauer (Kopenhagen). | 
Lidonniei, Alfonso: Varie dimostrazioni del teorema di Pitagora. Period. Mat., IV.s. ! 
15, 22—57 (1955). 
Sammlung der Beweise und Klassifizierung in vier Gruppen. Zahlreiche Un- } 
genauigkeiten in den Zitaten. O. Neugebauer (Kopenhagen). } 
Emch, Arnold F.: The Logica demonstrativa, oi-Girolamo Saccheri. Scripta Math. | 
8, 51-60 (1935). N 


Terraeini, Alessandro: Le origini dei primi concetti della ee differenziale. | 
Period. Mat., IV.s. 15, 1—21 (1935). 

Diese Arbeit deckt den Ursprung einiger Grundbegriffe der Differentialgeometrie | 
auf wie Fläche, Tangentialebene, Krümmung von Flächen. Dabei wird insbesondere | 
auf die Bedeutung der Arbeiten von Euler, Monge, Dupin und Gauß eingegangen. | 
Auch findet der Verf. Gelegenheit, einige fast vergessene italienische Arbeiten, welche | 
zur Klärung dieser Begriffe geführt haben, zu besprechen. Die Beziehungen zwischen | 
Technik und abstrakter Geometrie werden an einigen Beispielen verdeutlicht. Die } 
Arbeit des Ref. in Isis 19 (1933) und 20 (1933/34) (dies. Zbl. 7, 388) wurde noch nicht | 
berücksichtigt. Struik (Haarlem). | 

Hayashi, Tsuruiehi: On the algebraie methods in the old Japanese mathematies. | 
Töhoku Math. J. 40, 317—369 (1935). 


Algebra und Zahlentheorie. 


Gonzälez, Mario O.: Ergänzende Bemerkung zu den verallgemeinerten Rational- 
zahlen. Bol. mat. 7, 9—11, 18—20, 27—29 u. 35—837 (1934) IPBamInGRAN 

Vgl. dies. Zbl. 7, 148. 

Metzler, W. H.: A new theorem concerning the rank of a en Aida: Math. 
Monthly 41, 607—608 (1934). 

Let the determinant A of order n have the coaxial minors 


je 12 ...m-2 m al 8 ae 1a Mer 
TE SE 12..2m- 2 


If all coaxial minors except M having M, as a first minor are +0, and if all coaxial 
minors of orders m and m + 1 having M, as a minor vanish, then all minors of order m 
vanish. MacDufjee (Madison). 

Frisch, Ragnar: Cireulation planning: Proposal for a national organization of a 
eommodity and service exchange. Econometrica 2, 258—336 u. 422—435 (1934). 

In der in dieser Abhandlung entwickelten Theorie einer planmäßigen wirtschaft- 
lichen Verteilung wird der Verf. auf Aufgaben der folgenden Art geführt: Eine beliebige 
quadratische Matrix A mit nichtnegativen Elementen soll in bestimmter Weise (z.B. 
dadurch, daß jede Zeile mit einer positiven Zahl multipliziert wird) so abgeändert 
werden, daß bei der neuen Matrix die Summe der Elemente einer jeden Zeile gleich der 
Summe der Elemente der entsprechenden Spalte wird. Zur Behandlung dieser Aufgaben 
wird eine Reihe von Hilfssätzen aus der linearen Algebra bewiesen, darunter ein Satz, 
der mit einem bekannten Determinantensatz von Minkowski (vgl. z. B. dies. Zbl. 1,6) 
gleichwertig ist. W. Fenchel (Kopenhagen). 

Williamson, 3.: Sets of semi-commutative matrices. II. Proc. Edinburgh Math. 
Soc., II. s. 3, 231—240 (1933). 

Wenn g=2p Matrizes E,,..., E, vom Grade n? die Bedingungen 

BE, =oBB; W<I.00ot=l 
erfüllen, so bilden die Produkte 
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eine Basis für die volle Matrixalgebra vom Grade n?, und jedes E7 ist eine skalare 
Matrix A,E. Normiert man A,—=1, so ist das System der Matrizes E, bis auf eine 
Transformation TE,;T! eindeutig bestimmt. — Als Anwendung dieses Satzes werden 
alle maximalen abelschen Gruppen von komplexen projektiven Transformationen 
des (£ — 1)-dimensionalen Raumes bestimmt. Die Arbeit weist manche Berührungs- 
punkte mit der von R. Frucht [J. reine angew. Math. 166, 16—29 (1931); vgl. dies. 
Zbl. 3, 51] auf. (I. s. dies. Zbl. 6, 244.) van der Waerden (Leipzig). 

Turnkull, H. W.: On the reduction of singular matrix peneils. Proc. Edinburgh Math. 
Soc., II. s. 4, 67—76 (1935). 

The treatment is analogous to that of Turnbull and Aitken (Canonical Matrices 
1932, 45—57) for the non-singular case. Let A=rA-+sB be a pencil of matrices 
with elements in a field %. If A is of rank n — u inr and s, there are exactly u distinct 
conditions 0,4 = 0 where 6, is a row-vector whose components are homogeneous 


" Inrand s of degree m,. A like set m; refers to column dependence. These m; and m; 


are the Kronecker minimal indices (Minimalgradzahlen) which, together with the in- 
variant factors, characterize the pencil. A direct method is developed for determining 
the smallest minimal row-index and the number of row-indices which are equal to it, 


and similarly for column-indices. The reduction to canonical form is given. 


MacDuffee (Madison). 

Ledermann, W.: Reduction of singular peneils of matriees. Proc. Edinburgh Math. 
Soc., II.s. 4, 92—105 (1935). 

This is a continuation of the preceding paper of Turnbull. The author objects 
to the usual preliminary linear transformation of the parameters r and s to insure that 
the rank of B is as great as that of rA + sB, and to the assumption that |B| # 0 
so that |rA+ sB| has no root r= 0, s ++ 0. Merely assuming that rA + sB is not 
equivalent to a pencil having some zero rows or columns, he gives a new proof that 
every pencil can be reduced to a diagonal block form which differs from Kronecker’s 
form by having blocks which correspond to infinite elementary divisors. _MacDuffee. 

Benjaminowitsch, S.: Über die Anzahl der Wurzeln einer algebraischen Gleiehung 


. in einer Halbebene und auf ihrem’ Rande. Lotos 82, 1—3 (1934). 


Verf. verallgemeinert die Methode von I. Schur [Z. angew. Math. Mech. 1, 307 
bis 311 (1921)], indem er 1. sie auf Polynome mit komplexen Polynomen anwendet, 
2. mit ihrer Hilfe die Anzahl der Wurzeln in einer Halbebene und auf ihrem Rande 
bestimmt. — Ist nämlich f(z) = a," +a2""T!+.-:- +@,=0 ein vorgelegtes 
Polynom, so spricht der Verf. folgende vier Regeln aus: I. Ist J (=) >0Ound J(&)>0, 

0 Porn 
£ sonst beliebig, so hatdie Gleichung f, (2) = (d,2— 4,8 +4) (2) — (092 — a8 + a) F2)=0 
ebenso viele Wurzeln mit J(z) >0O und dieselben reellen Wurzeln wie /(z)=0. — 


i 1. II. Ist J(2)<0, J (£)<0, so hat f,(@)=0 in J(z)>0 eine Wurzel weniger als 


f(z) = 0, aber dieselben reellen Wurzeln. — III. Ist 
er a... ze). dp 
== =) 9% a)+0, 


(i al, 20. 0 2]) wobei J(£,;) > 0 ist und sonst alle £, (bis auf die letzte, 
wenn p gerade ist) beliebig sind. Dann hat fi? (2) =0 dieselben reellen Wurzeln und 
ebenso viele Wurzeln mit J(z) > 0 wie f(z)=0. — IV. Sind alle J (&) —(, so hat 


0 
nf(z) — (2 — £) f(e) = 0 ebenso viele Wurzeln mit J(z) > 0 wie f(z) = 0. — In dieser 
Note, welche der Verf. als den Auszug einer (wahrscheinlich noch nicht gedruckten) 


_ Dissertation bezeichnet, werden diese Regeln ohne Beweise angeführt. 


N. Tschebotaröw (Kasan). 
25* 
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Popovieiu, Tibere: Remarques sur les &quations algebriques dont les öquations 
derivees ont toutes leurs raeines reelles. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 184—186 (1935). 


Ohne Beweis werden die folgenden Resultate mitgeteilt. Hat die ganze rationale h 


Funktion f(x) die komplexen Wurzeln a + ib, während f(x) nur reelle Wurzeln hat, _ 
so kann f(x) keine reelle Wurzel x mit |e — a|= |b|tgrx/n besitzen. Hat f(x) genau 
ein komplexes Wurzelpaar a + ib, so kann die rechte Seite der letzten Ungleichung : 
durch |b|A, ersetzt werden, wo A, die positive Wurzel der Gleichung | 


(n 1) Yan - De +9) 3m +1) Ymn -—2(@+1)=0 


bezeichnet. Diese Schranken sind genau. Es gilt ,—A, wo A die positive Wurzel | 
der Gleichung Y2x(a2 ei 9) Br 3 y3 (2? AV 1) N) 
ist. — Bemerkt sei, daß die erste Behauptung leicht aus dem Graceschen Satze folgt. 


Überraschend an der zweiten Behauptung ist die Tatsache, daß A, gegen einen von Null | ? 


verschiedenen Grenzwert konvergiert. @. Szegö (St. Louis, Mo.). 
Weitzenböck, R.: Über gebundene Semi-invarianten binärer Formen. Akad. 
Wetensch. Amsterdam, Proc. 88, 24—29 (1935). 


Semi-invarianten von Grundformen, deren Koeffizienten durch ein semi-invari- | 


antes Gleichungssystem 8; —= 0 eingeschränkt werden, heißen gebundene Semi- : 


invarianten. Es wird gezeigt, daß die Gleichungen 5; = 0 sich durch „ein System | 


J,=0 ersetzen lassen, wo die J, freie (d.h. nicht gebundene) Semi- invarianten sind. 


Jede gebundene Semi-invariante einer binären Form = «a, + --- läßt sich durch |! 


Multiplikation mit einer Potenz von a, in eine freie Semi-invariante verwandeln Daher 
besitzen die freien und gebundenen Semi-invarianten eine gemeinsame Rationalbasis. 


Die Frage nach einer Integritätsbasis für gebundene Semi-invarianten ist noch nicht 1 


gelöst; es wird aber eine Vermutung darüber aufgestellt. van der Waerden (Leipzig). 

Roceo, Anna: Hessiano di forme quaternarie di 4° e 6° ordine scomposte in qua- 
driehe. Giorn. Mat. Battaglini, III. s. 72, 125—148 (1934). 

L’A. seguendo l’ordine di idee sviluppato da E. Pascal [Accad. Sci. Fis. e Mat. 
Napoli, VI.s. 12 (1905)], si occupa della determinazione degli Hessiani delle forme | 
quaternarie di quarto e sesto ordine scomposte in fattori quadratici. Posto 

=uv, p=uvw 
dove u, v, w denotano forme quaternarie quadratiche, l’A. dimostra: 1.° che ’Hessiano | 


di f& una somma di otto termini di cui einque sono di quarto grado in u, v etre conten- |: 


gono i prodotti u®v, wv?, uv; 2.° che l’Hessiano di @ si compone di quindiei termini di 
ottavo grado in u, v, w, dodici di settino grado e dieci di sesto. — Naturalmente, in 


ciascun termine entrano come fattori, tanto nell’uno che nell’altro caso, delle formazıoni | | 


invariantive delle quadriche in cui sono decomposte f e p rispettivamente; formazioni | 
che vengono nel lavoro in esame completamente specificate. A. Colucei (Napoli). 


Vandiver, H. S.: Note on a simple type of algebra in which the eancellation law of | 


addition does not hold. Bull. Amer. Math. Soc. 40, 914—920 (1934). | 
In einer Menge sei zu jedem Element ein Nachfolger definiert; es gebe ein Ele- 


ment C,, dessen sukzessive Nachfolger 05,03, ...,C, alle verschiedenen Elemente | 


der Menge ausmachen, während der Nachfolger O,., von C, mit einem früheren Ele- 


ment C, übereinstimmt. Wie in der Peanoschen Theorie der ganzen Zahlen lassen | 
sich Addition und Multiplikation definieren. Im Fall «>1 gibt es kein (O,, so daß | 


aus 0(,+0,=(,+C, stets C,—=(, folgt. Das einzige C,, für das 0,0, = | N 
stets CO, = Cy folgt, ist C,=(,. Die Elemente O;, C;,,,...,C; bilden einen Ring. 


f R. BD (Princeton). 
Zahlentheorie: 


© Jung, Heinrich W. E.: Einführung in die Zahlentheorie. Leipzig: Max Jänecke in 


1935. 105 8. RM. 4.20. 
Elementare Theorie der Teilbarkeit, der Kongruenzen, quadratischen Reste und 
Indizes, mit vielen durchgerechneten Beispielen. N.@. W. H. Beeger (Amsterdam). 
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Powers, R.E.: Note on a mersenne number. Bull. Amer. Math. Soc. 40,883 (1934). 

I have recently determined by the computation of Lucas’ series 4, 14, 194, ... 
[Bull. Amer. Math. Soc. 38, 383 (1932)] that the number N = 2241 — 1 is composite 
since the 240th term of the series is congruent to 
| — 98 6778335538 8807227981 3604528486 9326522489 7467133466 0099172867 
me 1619979800 (mod N). 
Auszug. 
| Gupta, Hansraj: Congruence properties of G-funetions. Proc. Edinburgh Math. 
Soc., II. s, 4, 61—66 (1935). 

This paper is concerned with the divisibility properties of the elementary symmetric 
functions of 1,2,3,...,n. The author uses @(n, r) to denote the sum of the products 
in. | of these numbers taken r at a time and obtains from its developments congruence 
properties modulo an odd prime p. For example if j is any integer 
Gp-+I,r)=GÜ,r) (modp), 0<r<p-1l, 
G(pP—3,r)=2+1— 1 (modp). 

In conclusion the author proves that for r odd and >1, 

iM (2r)! 6G,r)=0 (mod? + 1%) 

stem | which is a generalization of two theorems of Glaisher. Lehmer (Bethlehem, Pa.). 

ind, ] Hua, Loo Keng: Note on Diophantine equation equating two eireulants. Töhoku 

lieh I Math. J. 40, 34—35 (1935). 

hr Verf. gibt ohne Beweis die vollständige Lösung der Diophantischen Gleichung 
9(&1> Ugyor., Dn) am 9(Y1> Yay- ++» Yu) 


from which 


"an, wo 9(&, %,...,%,) die zyklische Determinante 
j BES rei a nl 
(ut 7) 
N EN 
Vi BE VRR EDEN mania ara ae 
torme | % I -.. % 


bedeutet, und zieht aus ihr durch Nullsetzen einiger Variabler oder linearer Funktionen 
von ihnen Folgerungen über speziellere diophantische Gleichungen. Die vollständige 
Lösung ergäbe sich nach derselben Methode, nach der Carmichael die Gleichung 
++ 32, = + +%— 3YYYs behandelt habe. Bessel-Hagen. 
Hua, Do Keng: Note on Pell’s equation. Töhoku Math. J. 40, 36 (1935). 

A Beweis der bekannten Tatsache, daß, falls die Pellsche Gleichung ®®— De?=1 
‚ni, überhaupt ganzzahlig lösbar ist, alle Lösungen aus einer Fundamentallösung abgeleitet 
nm" werden können, mittels der Uniformisierung z = coshY, y = (1/YD) sinh I. 

Mi Bessel-Hagen (Bonn). 
hit Davenport, H.: On the addition of residue elasses. J. London Math. Soc. 10, 30 
h bis 32 (1935). i 


„Be Die Note enthält den Beweis des folgenden Satzes, der als ein verallgemeinertes 
nur „modp-Analogon‘“ eines vom Ref. (vgl. dies. Zbl. 6, 155) bewiesenen Satzes der addi- 
Mile ' tiven Zahlentheorie angesehen werden kann: Ist p eine Primzahl und sind &, , &gs---, X 
ul (bzw. B1, Ba» - --» ßn) m (bzw. n) verschiedene Restklassen mod», so ist die Anzahl 
„il derjenigen Restklassen modp, die sich in der Form ,; +, Is: <m,1<j=<n) 
.(,,% darstellen lassen, nicht kleiner als m +n — 1 im Fallm +n— 1=p und gleich p 
Ring im Fallm +n — 1>p. — Verf. gibt auch einen abgeänderten Wortlaut dieses Satzes 


an und zeigt die Äquivalenz der beiden Formulierungen. A. Khintchine (Moskau). 
Turän, Päl: Über die Anzahl der Primfaktoren der ganzen Zahlen. Mat. fiz. Lap. 

41, 103—128 u. dtsch. Zusammenfassung 129—130 (1934) [Ungarisch]. 

h Es bedeute u, die Anzahl der verschiedenen Primfaktoren von n; D(x) sei eine 

positive Funktion, die der Bedingung D(x) > oo für 2—> oo genügt. M(N) sei die 


in) 


ineche | 


fe ul 
in). 
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Anzahl derjenigen Zahlen n< N, für die se 
Ramanujan haben bewiesen, daß M(N)=o(N) ist. Für diesen wichtigen Satz | 
werden hier zwei einfache Beweise gegeben, ein arithmetischer und ein funktionen- 
theoretischer. Ferner werden Verallgemeinerungen und analoge Sätze teils bewiesen, 
teils angedeutet. Vgl. auch dies. Zbl. 10, 104. Otto Szäsz (Cambridge, Mass.). 
Petroviteh, Michel: Un mode de representation des nombres positifs. Sonderdruck 
aus: M&em. Soc. Roy. sci. Boh&me 7 8. (1934). 
Verf. beweist nahezu triviale Sätze vom folgenden Typus: Ist x>0, 4, =1, 
A, > 0 und ganz für» = 1, so gibt es ganze positive Zahlen n, derart, daß (A,, n,) =1, 


[0,°] 


> ViglgN gilt. Hardy und | 


hy 
eg Hans Heilbrona (Bristol). 

Chowla, 8.: The greatest prime factor of &® — 1. Proc. Indian Acad. Sei., Sect. A | 
1, 269—270 (1934). | 

The greatest prime factor P, of #® — 1 exceeds c log log x, where c is an absolute 
positive constant. For if D is a positive non-square integer, u, <t, <exp (c,YD logD) 'ı 
for the fundamental solution (t,, %,) of 2? — Du? = 1; and every. u, (m >1) contains } 
a prime factor not dividing D. Let N,=p,...p, denote the product of the first r | 
primes. Then f2> e*, where « = c,N,log(N, y2, «@— 1 ar a prime factor >p,; 
for © — 1 = Du? where we can absorb into D every p% (but no p}) dividing 2 —1 
withk<r, and as (x, u) is then not the fundamental solution, D or u contains a prime 
>?,. The condition on x is transformed into P, > p, > cloglogz, using 9, »logN,. 

@. Pall (Montreal). 

Chowla, 8.: The greatest prime faetor of &® + 1. Proc. Indian Acad. Sci., Sect. A 
1, 271—273 (1934). 

This is like the preceding, with ? — Du = —1. @G. Pall (Montreal). 

Callandreau, Edouard: Sur certaines suites r&eurrentes dont les termes valent une 
difference d’exponentielles. Bull. Sci. math., II. a 58, 371—374 (1934). 

The author considers Lucas’ recurring series U,„ — (a” — b")/(a — b) in the special 
case in which a, b are roots of @&® — x + 42° = states a number of well-known 
theorems regarding U,„. In place of the usual congruence relations he gives a few 
digital properties. In conclusion it is pointed out that several of the relations given 
for U, hold also for linear combinations ofthe U’s. D.H. Lehmer (Bethlehem, Pa.). | 

Mahler, Kurt: Eine arithmetische Eigenschaft der rekurrierenden Reihen. Mathe- 
matica, Leiden 3, 153—156 (1934). \ 

Es sei F(z,yJ)= 2? + BE y-+-qy? eine binäre quadratische Form mit ganzen 
Koeffizienten. Es si A= pP —4® #0, q#0, (p,q)=1. Es seien & und y die 
Wurzeln von F(x,1)=0, und F(x, y) sei verschieden von den Formen 2? 2, 
x? 7 ie “ y?. Der Form F(x, y) ordnen wir als „rekurrierende Reihe‘ jede Folge w; 


(k =1,2,...) von ganzen Zahlen zu, die au Rekursionsformel w + Pwr.ı+qw=0 | 


(k=1,2,...) genügt. Es besitze weder ” — noch DE für alle keinen von kunabhängigen | 
Wert. Der Verf. zeigt, daß mit wachsendem % |w;| und sogar die größte in wy, aufgehende ! 
Primzahl über alle Grenzen strebt. Hofreiter (Wien. 


Mahler, Kurt: Eine arithmetische Eigenschaft der Taylor- Koeffizienten rationaler } 
Funktionen. Akad. Wetensch. Amsterdam, Proc. 38, 50—60 (1935). | 
Beweis des Satzes: Wenn die rationale Funktion 


x . 
== = 70) 2” 
x=0 


lauter algebraische Taylorkoeffizienten besitzt und hiervon unendlich 
viele verschwinden, so gibt es eine natürliche Zahl r und höchstens 
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+ arithmetische Reihen der Differenz r derart, daß von einem Index an 
die und nur die Taylorkoeffizienten verschwinden, deren Index x zu 


ı einer dieser Reihen gehört. — Der Beweis benutzt die neue Art der Anwen- 
dung p-adischer Zahlen auf Diophantik, die zuerst von Th. Skolem benutzt wurde 


(Skr. norske Vid.-Akad., Oslo 1933, Nr 6, 1—61; dies. Zbl. 8, 105). — Anwendung 
und Verallgemeinerung. J. F. Koksma (Amsterdam). 
 Diekson, L. E.: Polygonal numbers and related Waring problems. Quart. J. Math., 
Oxford Ser. 5, 283—290 (1934). 
New results are obtained on sums of values of ux? + vx for integers > 0, and 


"Jin partieular of polygonal numbers f(x) =4 m(2®— x) +x (m>1). Whereas Cauchy 
;_ proved that every positive integer N is a sum of m + 2 values f(x), it is now shown 


that with a few exceptions explicitly given, m + 1 values suffie fm>3,mifm>5, 


ım—1lifm>6. An extension is obtained in which the summands are either /(x) 


or certain of the numbers 2,...,m+1l. E m>=3, every integer exceeding 


2 m® — 4 m? +6 m — 2is a sum of five values of f(x). The proofs are based on results 


of the writer’s with modifications thereof (see this Zbl. 2, 12), on 


a=m ++ db=n+-: +2. (1) 
Is> 5, sufficient conditions for solvability of (1) in integers are b>0,a— b even, 
®>3a—5, sa>b? +[4(s— 8)s]. @. Pall (Montreal). 


Vinogradov, I.: Une nouvelle variante de la d&monstration du theor&me de Waring. 
C. R. Acad. Sci., Paris 200, 182—184 (1935). 

The author simplifies his former proof of the Waring theorem (this Zbl. 10, 9) 
and obtains @(n) = n(6 logn + 3log6 +4). G. Pall (Montreal). 

Erdös, Paul: On primitive abundant numbers. J. London Math. Soc. 10, 49—58 


| (1935). 


The author has proved in a previous paper (see this Zbl. 10, 103) that the number 


"N(n) of primitive abundant numbers <n is O(n/log?n). He proves in this paper the 
' striking result that for large n, 


ne-a= < N(n) <ne-%* where z= Ylognloglogn, 


and C1,€, are absolute constants (say 8, 34). — Define for any m 
m 
sm=lI»; Im Fa 


p|m 
Dim 


„The author proves that all but on e%“) of the p. ab. numbers m<n satisty: 


' 1) m<et*, (2) the greatest prime factor of m is >e”. It is then shewn that 


’ ) these p. ab. numbers satisfy also (a) s„ has a divisor D,, between $et? and } et?, 
„b) 2< o(m)/m <2 + 2e”*. [o(m) = sum of divisors of m.] Now, as in the previous 


paper, it follows that the numbers s„/D,, are all different and <2ne”3”. This gives 
the upper bound for N(n). — To obtain the lower bound, the author considers 
numbers of the form 2p,...P%, where 9,,...,79, are any %k different primes 
between (k — 1)22*+1 and k2!+1, and 


logn 
z—-4 2 g% 3 m — 
<2< : re l 2 


"These numbers are all p. ab., and an application of the prime-number theorem shews 
that there are at least ne”®* of them. Davenport (Cambridge). 
Chowla, S.: The elass-number of binary quadratie forms. Proc. Indian Acad. Sci., 
'Sect. A 1, 387—389 (1934). 
Let z(z; k, I) denote the number of primes k n + I not exceeding x, h(A) the num- 
ber of primitive binary quadratic classes of determinant —A. If there is a positive 
‚constant c and positive m <# such that 


n(2;k,l) > cx/(p(k)loge), [2 > exp(k"), k> k,(m)] 
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for coprime k and I, then h(A) > A!=m-® for every e>0 and A>A,(m,e) (see 
also this Zbl. 9, 153). @. Pall (Montreal). 

Chowla, $., und A. Walfisz: Über eine Riemannsche Identität. Acta Arithmet. 1, 
87-112 (1935). 

Für reelles x sei y(x)—=0 für ganzes &, y(x)—=x— [x]—} sonst; also y(z+3)—=0, 
wenn © + # ganz; sonst ist y( + 4) = x — u, wo u ganz, |x — u| <!/,. Für ganzes 
n>0 sei t(n) = D)(—1)*, wo d alle positiven Teiler von n durchläuft. Riemann 
hat ohne Beweis folgende Behauptungen aufgestellt: 1. Für alle rationalen 6 ist 


1 Ar 
D' vn + = re Ba = i(n) sin2nnO. (1) 
n=1 n=1 


2. Der absolute Betrag der linken Seite von (1) nimmt in jedem noch so kleinen Inter- 
vall beliebig große Werte an. — Die Verff. beweisen diese Behauptungen und noch 
mehr; sie zeigen nämlich: I. (1) gilt für fast alle reellen 9, insbesondere für alle reellen 
algebraischen 9. — II. Ist (x) abnehmend für 2 >0, p(z) >0 für > ©, so gibt 
es zwei auf der Ö-Achse dicht liegende Mengen M,,M, rationaler 0 = p/gq, so daß 
auf M, gilt: 
; x 1 1 : 
(VD vlrd + 5)= Fiologg. (#==,1, 2) 
n=1 
III. 9(x) wie in II. Dann gibt es eine auf der 0-Achse dicht liegende Menge M, ir- 
rationaler 0, so daß auf M, gilt: 


lim supp=!(@) log-12 >" y[nO + 5) =ı 


n=% 
Kin ER log-'a I’ t(n) sin2nn0 >1 
nZ% 
(und noch zwei analoge Ungleichungen mit — lim an statt limsup). — Die Verff. 


haben sich bereits früher mit der verwandten Identität 


oo 


D- y(nd) = — a d(n) sin2nrO (2) 
n=1l 
[d(n) = Anzahl der positiven Teiler von n] Veschäftigt [vgl. Math. Z. 33, 544-563, 
564—601 (1931); dies. Zbl. 1, 325, 390]; auch in der vorliegenden Arbeit wird an den 
meisten Stellen zunächst (2) betrachtet und dann erst der (leichte) Übergang zu (1) 
durchgeführt; in der neuen Arbeit sind aber die Resultate vollständiger und manche 
Beweise wesentlich einfacher geworden. Jarnik (Praha). 
Deuring, Max: Zetafunktionen quadratischer Formen. J. reine angew. Math. 172, 
226—252 (1935). 
The author investigates the zeta-function 


Lot) = 4 >1Qm m}, b=o+ii) 


where Q(2,y) =a@®+bxzy+cy?: is a positive-definite quadratic form, with 
— D=b?2— 4ac<0. Itissupposed that a = 1. For large D the function is domin- 
ated by the terms with m = 0; it is proved that 
O(D}-° 
ale) — 2) - 
uniformly in the half-plane o > 1, where £(s) is ® Riemann zeta-funetion. Results 
of the same type are then obtained for 4<o=<1. From known theorems on the Riemann 
zeta-function it follows that there is a constant c such that all zeros of £u(s) in the 
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strip 0 <t << D° lie on the line o = $. Approximate formulae for N,(T), the number 
of zeros of Zg(s) for 0<|t|< T, are also obtained. E.C. Titchmarsh (Oxford). 

Morduchai-Boltowskoi, D.: Über einige Eigenschaften der transzendenten Zahlen. 
Töhoku Math. J. 40, 99—127 (1935). 

Verf. verallgemeinert den Liouvilleschen Satz über die Approximation einer 
algebraischen Zahl durch eine rationale und gewinnt ein allgemeineres Transzendenz- 
kriterium, das auch schon von anderer Seite, z. B. vom Ref. (vgl. dies. Zbl. 3, 151) 
veröffentlicht und benutzt worden ist. Weiter untersucht er die Annäherung von 
Ausdrücken &= (jet + --- + O,e”, wo die C und z algebraische Zahlen sind, durch 
rationale Zahlen p/g und zeigt, daß für genügend großes q 

p 1 
: =: 
ist, wo v eine gewisse natürliche Konstante bezeichnet; ähnliche Abschätzungen werden 
auch für allgemeinere Exponentialausdrücke und Logarithmen hergeleitet. Diese 
sämtlichen Abschätzungen sind durch Untersuchungen von C.L. Siegel, J. Popken 
und Ref. aus den letzten Jahren aber längst wesentlich verbessert worden; so läßt 
sich z. B. in dem genannten Fall das Fakultätszeichen beseitigen. Wegen der Literatur 
und Ergebnisse siehe die zitierte Arbeit. Mahler (Groningen). 

Gelfond, A.: Sur le septieme probleme de Hilbert. Bull. Acad. Sci. URSS, VII. s. 
Nr 4, 623—630 (1934). 

Verf. hatte in einer kurzen Note bereits den Beweis seines wichtigen Transzendenz- 
satzes (sind & und ß zwei von O0 und 1 verschiedene algebraische Zahlen, so ist ES 


log. ß 


entweder rational oder transzendent) skizziert. In der vorliegenden Arbeit wird dieser 
Beweis in allen Einzelheiten durchgeführt.. S. darüber das Referat der zitierten Note 
in dies. Zbl. 9, 53. Mahler (Groningen). 


Gruppentheorie. 


Neumann, B. H.: Decomposition of groups. J. London Math. Soc. 10, 3—6 (1935). 

Der Begriff des direkten Produktes zweier Gruppen wird zu dem des „allgemeinen 
Produktes“ verallgemeinert: Eine Gruppe & heißt allgemeines Produkt zweier Unter- 
gruppen X und ®, wenn diese Untergruppen nur das Einselement gemein haben und 
jedes Element von & Produkt eines Elementes aus X und eines aus ® ist. Es werden 
Beziehungen der allgemeinen Produktbildung zur Darstellung von & als Permutationen- 
gruppe gegeben (S.-B. preuß. Akad. Wiss. 1953, 429—444; dies. Zbl. 7, 52) und der 
Satz bewiesen, daß die Gruppe & aller ganzzahligen n-reihigen unimodularen Matrizen 
(n> 3) nicht als allgemeines Produkt dargestellt werden kann, dessen einer Faktor X 
von einer durch eine 1 an der Stelle (1,2) abgeänderten Einheitsmatrix erzeugt wird. 

A. Seifert (Dresden). 

Amato, Vincenzo: Sul gruppo totale di sostituzioni su n lettere. Acta Soc. Gioeniae 
Catinenses Naturalium Sci. 20, Mem. XI, 1—21 (1934). 

L’Autore: ha raccolto in questo lavoro le sue ricerche, giäa pubblicate in varie Note 
[Note Esereit. Mat. 6, 30—42, 75—81 (1931), Zbl. 4, 51; Atti Accad. Gioenia Catania 19, 
mem. 8, 1—10 (1932); vedi Zbl. 5, 341], sul gruppo totale @,, di sostituzioni su n 
lettere (come applicazione delle vedute generali diM.Cipolla sulla struttura dei gruppi 
d’ordine finito) aggiungendovi nuovi risultati complementari. Dopo di avere effettuato 
la determinazione dei sottogruppi fondamentali e trovata l’espressione del loro numero 
nonch£& del tipo e del rango di @,, (argomenti giä trattati nei citati lavori), l’Autore 
passa ad una nuova ricerca: la determinazione di quei sottogruppi fondamentali @s 
di @,; che sono generati da sostituzioni regolari 8 di ordine n = or, formate di o cicli 

. di r lettere. Egli trova, fra l’altro, i seguenti eleganti risultati: l’ordine di @3 & o!r®, 
il centrale Js{di @, & il gruppo ciclico d’ordine r generato da S, la specie di Jg & uguale 
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al numero %k(r) dei fattori primi (eguali o no) di r, mentre il genere di@g & uguale a 
k(e) +1. M. Oipolla (Palermo). 
Sorrentino, Angela: Sulla distribuzione delle sostituzioni del gruppo alterno nei. 
sottogruppi fondamentali. II. Acta Soc. Gioeniae Catinenses Naturalium Sci. 20, Mem. 
XVI, 1—9 (1934). | 
L’Autrice continua lo studio, giä da lei iniziato [Atti Accad. Gioenia Catania 19, : 
mem.19,1—15 (1933); vedi Zbl. 6, 391], della distribuzione, nei sottogruppifondamentali, 
delle sostituzioni del gruppo alterno @ su n elementi,.come applicazione delle vedute 
generali di M. Cipolla sulla struttura dei gruppi d’ordine finito e parallelamente alle 
ricerche analoghe di V. Amato sul gruppo totale [Acta Soc. Gioeniae Catinenses 
Naturalium Sci. 20, mem. XI, 1—21 (1934); vedi sopra]. Riprendendo, con qualche 
ulteriore sviluppo, i risultati della Nota I, l!’Autrice viene alla determinazione del 
„‚tipo“ di @ (cio& del numero dei suoi sottogruppi fondamentali, diminuito di 2) e 
del „rango“ di @ (cio& del massimo genere dei detti sottogruppi): entrambe le ricerche 
si fondano su di una speciale classificazione (secondo la cosiddetta „altezza‘‘) delle 
partizioni del numero n. M. Cipolla (Palermo). 

Alexander, J. W., and L. Zippin : Diserete abelian groups and their character groups. 
Ann. of Math., II. s. 36, 71—85 (1935). 

Unter einem Charakter einer beliebigen diskreten Abelschen Gruppe @ wird eine 
homomorphe Abbildung von @ in die Gruppe der starren Drehungen eines Kreises 
verstanden oder, was dasselbe ist, eine eindeutige lineare homogene Funktion eines 
variablen Elementes von @, wobei die Funktionswerte die reellen Zahlen modl sind. 
Kennt man die Werte n, des Charakters für ein System von Erzeugenden e; der 
Gruppe @, so ist damit der Charakter vollkommen bestimmt. Daher entspricht jedem 
Charakter ein Punkt des Produktes 7 aus so vielen Kreisen vom Umfang 1, wie die 
Gruppe @ Erzeugende besitzt. Die Zahlen n,; sind die Koordinaten des Punktes. Im 
Falle zweier Erzeugender ist 7 die Ringfläche. Allgemein bilden die Translationen 
von T in sich selbst eine Abelsche Gruppe, die durch geeignete Einführung von Um- 
gebungen zu einer wieder mit 7 bezeichneten topologischen Gruppe wird. Die sämt- 
lichen Charaktere von @ bilden eine abgeschlossene Untergruppe © dieser „Torus- 
gruppe“ T. Umgekehrt wird bewiesen, daß jede abgeschlossene Untergruppe € einer 
Torusgruppe 7T die Charakteregruppe einer diskreten Abelschen Gruppe @ ist, und 
daß @ mit der Gruppe aller stetigen Charaktere von Ü' übereinstimmt. Dies ist eine 
teilweise Erweiterung des Pontrjaginschen Dualitätssatzes zwischen abzählbaren Abel- 
schen Gruppen und ihren Charakteregruppen [Ann. of Math. 35, 361—888 (1934); 
dies. Zbl. 9, 156]. Schließlich wird eine Darstellung der Gruppen @ und C durch neue 
Erzeugende und Relationen gegeben, die einen gewissen Einblick in die Struktur 
dieser Gruppen gestattet. H. Seifert (Dresden). 

Ado, I.: Über die Struktur der endlichen kontinuierlichen Gruppen. Bull. Soc. 
phys.-math. Kazan, III. s. 6, 33—42 u. dtsch. Zusammenfassung 42 (1934) [Russisch]. 

Let G, be a finite continuous group whose infinitesimal operators are 


X,j,.:.,X, and let c;, be its structure constants. If @, is to be invariant under a 
transformation Z, then [H, X,] = h#X, and the integrability (Jacobi) conditions 
are &;5hE — Fi — oh, —=0. h—=1*c,, are always a solution of these equations 


but a trivial one; if other solutions exist, each defines a one parameter group leaving 
the given group @, invariant. — If the structure of a group @, is given as above, a @,,, 
is defined by [X,,X,] = d,X, + @;5Z [X;,Z]=0 and the Jacobi conditions give 
rl; + Hilo; + %5Qar = 0. If these equations admit just m solutions a linearly 
independent of each other and of c},, we can adjoin an m-parameter center to G,. The 
center is complete if the order of the added Abelian group equals the number of in- 
dependent solutions of the above equations. — The first theorem of this note states 
that if @, is invariant under H, then there exists a group under which the group G,;„ 
with complete center is invariant. The theorem is unnecessarily restrieted as it is 


395 


equally true if the added center is not complete and it is not proved that the solutions 
that always exist are non-trivial. — The second theorem states that for a group of 
“full structure‘ there exist m independent operators leaving the group invariant 
and not commuting with the operators of the group. m >= index of the derived group. 
The definition of “full structure“ is not clear; the theorem may be true even if the group 


does not have this property. — Finally is shown how for a given group of rank zero, 
the complement of a transformation of the center may be found which is isomorphic 
with the given group. M. S. Knebelman (Princeton). 


@ Cartan, Elie: La methode du repere mobile, la theorie des groupes eontinus et les 
espaces generalises. (Actualites seient. et industr. Nr. 194. Exposes de geometrie. Publies 
\ de E. Cartan. V.) Paris: Hermann & Cie. 1935. 66 S. Fres. 12.—. 

Man verdankt bekanntlich dem Verf. die Methode des repere mobile, zuerst entwickelt 
in der Theorie der kontinuierlichen Gruppen, und man kennt die überaus große Tragweite 
derselben. Diese Methode wird nun hier klar und übersichtlich und in voller Allgemeinheit 
dargestellt. Sei # ein n-dimensionaler und durch eine endliche transitive Gruppe @ von Be- 
wegungen geometrisierter Raum. Jedes System von Figuren in AR von der Beschaffenheit, 
daß je zwei Figuren desselben durch eine einzige Bewegung von @ ineinander übergehen, 
"wird als System von Reperes erklärt. Ist eine Figur (%,) des Raumes bei keiner von der 
identischen verschiedenen Bewegung von @ invariant, so stellt das System der durch die ein- 
‚zelnen Bewegungen transformierten Figuren von (R,) ein System von Reperes dar. Im be- 
‚ sonderen kann als (R,) immer eine endliche Anzahl von Punkten gewählt werden. Der für 
\ die Theorie wichtigste Begriff ist der der relativen Komponenten »; einer infinitesimalen 
|" Bewegung eines Reperes (R,) des Systems. Ist $, die Transformation der Gruppe, die (R,) 
in (R,) überführt, so sind die », die Parameter der infinitesimalen Transformation 8718, ,2s- 
Die o, sind Pfaffsche Formen in den Parametern a der Gruppe; sie ändern sich nicht, wenn 
" (R,) und (R,,..) gleichzeitig durch eine Transformation von @ transformiert werden und sie 
| bestimmen das System von Repöres bis auf Bewegungen der Gruppe. Die ®, sind nicht 
unabhängig, sondern genügen den Maurer-Cartanschen Strukturgleichungen, die übrigens 
der Verf. Darboux-Maurer-Cartansche Gleichungen zu nennen vorschlägt. An diesen Begriffen 

wird nun die auf Bildung eines vollständigen Systems von Differentialinvarianten einer Mannig- 
 faltigkeit in R hinzielende Methode des beweglichen Reperes aufgebaut und eine kurze, ver- 

allgemeinerte Räume betreffende Theorie entwickelt. Die allgemeinen Überlegungen werden 

an einfachen, oft an sich interessanten Beispielen klargemacht. O. Borüvka (Brno). 

f © Cartan, Henri: Sur les groupes de transformations analytiques. (Aectualites seient. 
' et industr. Nr. 198. Exposes math. publies & la m&moire de Jacques Herbrand. IX.) 
Paris: Hermann & Cie. 1935. 55 S. Fres. 14.—. 

Ein Gruppenkeim @G von analytischen Transformationen heiße quasikontinuierlich 

‘von der Ordnung g, wenn seine Elemente 
| M’= d(M; m) 
| (M’ Bildpunkt von M, ® bzgl. M analytisch in einem Gebiete D) so durch Punkte m eines 
 g-dim. euklid. Raumes eineindeutig dargestellt werden können, daß ihnen insgesamt eine be- 
 schränkte abgeschlossene Punktmenge (se) entspricht und ®(M,m) bzgl. M, m stetig ist, 
wenn M in D, m auf (s) variieren. — Die Gruppe aller pseudokonformen Abbildungen eines 
) beschränkten Gebietes im Raume von n komplexen Variablen ist stets quasikontinuierlich, 
"und zwar höchstens von der Ordnung 2n(n + 1). — Ein Gruppenkeim von pseudokonformen 
" Transformationen hat stets folgende Eigenschaft: Aus jeder unendlichen Folge von Trans- 
\ formationen M’= &,(M) »=1,2,3,...), die gegen die identische Transformation M’—= M 
| konvergieren, aber von ihr verschieden sind, läßt sich eine Teilfolge M’= &,,(M) i=1,2,...) 
| so auswählen, daß für passende positive ganze Zahlen m, die Folge m; (®,,(M) — M) gegen 
ein analytisches, nicht identisch verschwindendes Funktionensystem ®(M) konvergiert. Nun 
\ zeigt sich, daß allgemein jeder quasikontinuierliche Gruppenkeim, der dieser Eigenschaft genügt, 


ein Liescher Gruppenkeim ist (dessen infinitesimale Transf. übrigens durch = = ®(M) 


geliefert werden, wo ®(M) die eben genannten Limiten sind). In Verbindung mit dem zuerst 
genannten Satz folgt daraus u. a., daß die der identischen Abbildung hinreichend benachbarten 
 pseudokonformen Transformationen eines beschränkten Gebietes D in sich einen Lieschen 
Gruppenkeim G” bilden. (Die Gruppe aller pseudokonformen Abbildungen von D in sich 
enthält die von@G’ erzeugte Liesche Gruppe als Normalteiler mit abzählbar vielen Nebengruppen.) 
— Die Begriffe Gruppenkeim, kontinuierliche Gruppe usw. werden in der Arbeit ausführlich 
erörtert. Für den Beweis obiger Sätze, die das Hauptergebnis der Arbeit darstellen, werden 
weitere Sätze benutzt, die auch unabhängig von diesem Zwecke Interesse verdienen. 
Kähler (Hamburg). 
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Analysis. 


Babini, J.: Bemerkungen über die Gleichung yn = 2ym—ı. Rev. mat. hisp.-amer., | 


II. s. 9, 202—215 (1934) [Spanisch]. 


L’airteur developpe des considerations el&mentaires sur la suite de fonctions 


Yo» Yas ==» Ym; - - , definies par recurrence A partir de y, a l’aide de V’equation Ym=% a 


— Certains des riruNäke obtenus sont, d’ailleurs, a peu pres evidents a priori & cause | 


de l’equation citee. Vlad. Bernstein (Milano). 


Vessiot, E.: Sur la variation des fonetions. Bull. math. Fac. Sci. et grandes Bcoles | 


1, 3348 (1934). 


In der Differentialrechnung wird gezeigt: Eine reelle Funktion f(x), deren Ab- | 
leitung in jedem Punkt eines Intervalls positiv (Null) ist, wächst in dem Intervall | 
monoton (ist in dem Intervall konstant). Hierin können die Voraussetzungen be- | 
kanntlich stark reduziert werden. Verf. beweist eine Reihe hierhergehöriger Sätze | 
der neueren Theorie reeller Funktionen in sehr leicht lesbarer und elementarer Dar- | 
stellung, die sich wohl vor allem an Lehrer höherer Schulen wendet. Als Beispiel | 


der bewiesenen Sätze sei der folgende genannt: Hat et) 7 


Null strebende Folge positiver Zahlen h, einen Grenzwert, so wird dieser ‚eine (mitt- | 
lere) Derivierte‘“ genannt; ist für eine in (a, b) stetige Funktion in jedem inneren | 
Punkt des Intervalls eine Derivierte positiv (Null), so wächst die Funktion in dem | 


Intervall monoton (ist die Funktion in dem Intervall konstant). Kamke, 


Foussianis, Ch.: Sur la eroissance des fonetions eroissantes et positives d’une variable 


positive. Bull. Sci. math., II. s. 58, 374—380 (1934). Y(a) 


Toute fonetion positive V (x), qui croit constamment avec x, et telle que —  soit | 


y 


monotone, verifie a partir d’une certaine valeur de x, l’inegalite: 


07V (x) 
Piyoz® <oOV(e). 


0 etant un nombre quelconque al F. Blanc (Paris). 


Landau, Edmund: Über einige Ungleichungen von Herrn 6. Grüss. Math, 2. 39, 742 


bis 744 (1935). 


Die betreffenden Ungleichungen [Math. Z. 39, 215—226 (1934); dies. Zbl. 10, 16] 


werden neu bewiesen. 


DEN <SN®- FF -T-Ge—-y=4®-pl—y) 


wird wieder aus D(f, 9)’ <D(f, f) D(g,g) und D(f, )<(® — F)(F — y) abgeleitet, | 


aber die letztere Ungleichung wird jetzt einfach aus der Identität 
b 


Hunde 


@ 


DVD Mn 


gefolgert. |D(f, g)| < 4 (® — $) (T'— y) für vollmonotone f(x) und g(x) werden aus 
Di, = D(f, }) D(g,g) und D(f,})< 4 (D— 9)? abgeleitet und die letztere Un- 
gleichung, welche bei Grüss aus dem $. Bernsteinschen Beweis des Wen | 


I@) für eine gegen | 


Approximationssatzes gefolgert wurde, wird jetzt [in der Form D(f, f) < +, (f(b) — f(a))?] | 
aus einem entsprechenden Hilfssatz für endliche Summen abgeleitet: Es sei n>0 


und (für O<v=<n) A,= f 2%, p>=0. Dann ist 
| Si | 


n—1 n 2 

BUNT U 1 4 

“m > 4, — A| > 4) 5 (An — Ao)?- B, Jessen. 
v=0 v„=0 
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Kosehmieder, Lothar: Über die Konvergenz der Reihen von Didon und Appell. 
Math. Ann. 110, 734—738 (1935). 

Zurückführung der Konvergenzfrage für die genannten, von mehreren Veränder- 
lichen abhängigen Reihen auf die der Konvergenz einer (von einer einzigen Veränder- 
lichen abhängigen) Gegenbauerschen Reihe am Ende ihres Grundgebietes. Caccioppoli. 

Sansone, Giovanni: Sul teorema di Parseval in intervalli infiniti. Ann. Scuola norm. 
super. Pisa, II. s. 4, 35—41 (1935). 

Let {9:(8) ()}(k=1,2,...) be an orthogonal and normal system of functions, of 
the class Z,, in an infinite aenval I. This paper gives the proof of the following theorem. 
If the sequence {p;(t)} satisfies Vitali’s condition (Rend. R. Acc. Naz. Lincei (5) 30, 

498—501 (1921) [cf. also Tamarkin, Ann. of Math. 27, 541—547 (1926); Ref.]) 


DL/px() di? =|a—al (a fixed, & arbitrary in I), 
k=1a 


/ then Parseval formula holds for any f(x) of the class Z;: 
| Pr 1) dt -Ia af) = ar = ro ) 9 (t) dt (1) 


| 
[By virtue of Riesz-Fischer ah (1), as a an of completeness (closure) 
for the sequence {p; (£)}; is equivalent, whether /isfinite orinfinite,tothefollowing: 
if f(t), of the class Z,, is orthogonal to all @,(£), it vanishes almost everywhere in I. 
\ Ref.] — (1) is equivalent to the possibility of Artaining an indefinite “mean squares” 


| approximation to f(f) on I by means of aggregates Zar) (ec; — const; n—=1,2,...). 
, This enables the author to base his proof on the hal property of the sum Zapı (), 


| combined with the fact that a,(f, +) = (fı) + a (fo). The proof is N out 
 succesively for step- and continuous functions (vanishing outside a certain interval), 


and finally for any /(£) of the class Z, [we cut off the distant portions of [ P(ö)dt, and in 


I 
| ‚what is left we approximate /(?), in the sense of mean squares, by a continuous function]. 
‚Applications to general Laguerre and Hermite polynomials follow, which shows once 
more their known closure property. J. Shohat (Philadelphia). 
Izumi, Shin-ichi, and Tatsuo Takahashi: General convergence theorems. Sci. Rep. 
Töhoku Univ., I. s. 23, 477—483 (1934). 
In Verallgemeinerung der klassischen Fourierschen Integralformel [Ersetzung von 


| = durch einen allgemeinen Kern X(x)] hat Ref. (Vorlesungen über Fouriersche 


| Integrale 1932, 19— 23) Bedingungen für allgemeine Funktionen f(x), X (x) angegeben, 
\ damit in jedem DR x von f(x) die Relation 


—00 


| A win. im. Hla+ & )& Bus |R% 
| 


besteht. — Die Verff. stellen Bedingungen auf, unter denen diese Relation für fast 
alle x Gültigkeit hat, en betrachten auch die oe Relation 


‚im rofl: S)soar ol Inka )dn. 
0 _Bochner (Princeton). 
Izumi, Shin-iehi: Remarks on Fourier integrals. Sci. Rep. Töhoku Univ., I.s. 
23, 484—490 (1934). a 


Damit das Integral J f(x) sinvzdz(a>0) für v»— oo existiert und gegen Null 


konvergiert, ist es a daß Sie |dz< oo (Hobson), oder daß f(x) in (a, 0) 
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von höecheinleie Variation ist und für 2— oo gegen Null geht (Pringsheim), oder 


daß —, @) A(t) f(t) dt in (a,00) von beschränkter Variation ist und für 2—> o© gegen | 
Null geht, wobei entweder A(z) = x (Prasad) oder A(z) =e” (Hardy). — Verf.betrachtet ' 
allgemeine, unspezialisierte Hilfsfunktionen A(z) und stellt Gültigkeitsbedingungen auf, 
welche je eines der obigen Kriterien umfassen. Bochner (Princeton). 
Humbert, grig Sur les integrales de Fresnel.. Mathematica, Cluj 10, 32—36 (1955). | 


Ne BE e P*h(x)dz, then f(p) is called the “symbolic image” (in the sense 
ö 
of Carson and Heaviside) of h(z). — Using the fundamental relations of this 


“Operational Calculus”, the author derives some properties (“probably new”. Auth.) 
of Fresnel integrals 


36) = [au z[HiWan, 0) = [5 te ‚7 ‚u) du. 
0 0 


To illustrate: 


few ni Day = [Ste Momar 


fick  y)Ckly) -S@ — Y)Slyldy = sin? z. 
0 


J. Shohat (Philadelphia). 
Mandelbrojt, S.: Le röle des fonetions monogenes de M. Borel dans la theorie des 
series de Diriehlet. Ann. Ecole norm., III. s. 51, 373—397 (1935). | 
Der Hadamardsche Multiplikationssatz kann bekanntlich nicht, ohne wesentliche | 
Änderung des Wortlauts, vom Gebiete der Potenzreihen auf das Gebiet der Dirichlet- | 
schen Reihen übertragen werden. Es ist aber dem Verf. 1928 gelungen, eine Verall- | 
gemeinerung dieses Satzes für eine ziemlich breite Klasse Dirichletscher Reihen zu | 
beweisen. Ohne hier den genauen Wortlaut des so verallgemeinerten Satzes zu geben | 
(dieser kann im Kap. VIII des Buches des Ref. über Dirichletsche Reihen [Paris: || 
Gauthier-Villars 1933; dies. Zbl. 8, 115] gefunden werden), können wir sagen, daß | 
pie: gewissen Wachstumsbedingungen über die zwei Funktionen f(s) =Da,e**, | 
s) =%b„e #m*, der Satz des Verf, behauptet, daß die singulären (nicht regulären) \ 
ie: der Funktion | 


ODE 1: a — Zn — Um) Din s 
Aum<An } 
wo r eine Konstante ist, die von der Größenordnung von f(s) und g(s) abhängt, sichnur | 
unter solchen Punkten « befinden können, die entweder als Summe eines singulären | 
(nicht regulären) Punktes & von f(s) und eines singulären (nicht regulären) Punktes B. h | 
von g(s) dargestellt werden können, oder Häufungspunkte der Menge $ der letzteren | 
Punkte sind. — Die Zufügung der Häufungspunkte der Menge $ (die im Hadamard- | 
schen Falle überflüssig ist, da 8 dann abgeschlossen ist) ist hier wesentlich, wie man | 
an Beispielen leicht sieht. In der vorliegenden Abhandlung stellt Verf. die Frage, 
ob diese Häufungspunkte nicht ‚weniger singulär“ als die Punkte von 8 selbst sind ? | 
Und er gibt auf diese Frage eine teilweise bejahende Antwort, indem er zeigt, daß unter 
gewissen neuen Wachstumsbedingungen für /(s) und g(s) die Funktion F(s) wenigstens 
in einigen dieser Häufungspunkte im Borelschen Sinne „‚monogen“ fortgesetzt werden 
kann. — Die stärkste der neuen Bedingungen hat zur Folge, daß die Häufungspunkte 
von 8, auf die der Satz angewendet werden kann, sicher keine Kondensationspunkte 
von 8 sind. — Der Beweis besteht in einer Verschärfung des Beweises des früheren 
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Satzes vom Verf., und zwar beruht er auf einer eingehenderen Behandlung des Inte- 
grals, das die Funktion F(s) schon im Falle des früheren Satzes analytisch fortsetzt 
und das (wie hier gezeigt wird) in gewissen Punktmengen diese Funktion auch im 
Borelschen Sinne ‚‚monogen“ fortsetzt. Vlad. Bernstein (Milano). 
Rios, Sixto: Bemerkungen zur Hyperkonvergenz der Dirichletschen Reihen. Rev. 
mat. hisp.-amer., II. s. 9, 132—136 (1934) [Spanisch]. 
Vgl. dies. Zbl. 10, 204. 


Differentialgleichungen:: 

Buhl, Adolphe: Sur certaines &quations de Monge-Ampere dont les surfaces integrales 
propagent certaines integrales invariantes. ©. R. Acad. Sci., Paris 199, 1003—1005 
(1934). 

Verf. behandelt einen besonderen Typus von Monge-Ampereschen partiellen 
Differentialgleichungen 2. Ordnung, für die ein Integral der Form Hr [ O(x, y,2,P,g) do 

MH 


für alle Integralflächen z = z(z, y) invariant bleibt, sobald // ein einfach zusammen- 
hängendes Gebiet auf der Fläche bezeichnet, das von einer geschlossenen Kurve 
mit einer Gleichung der Form D[M (x, y, 2, p, q), N (x, y, 2, p, q)] = 0 begrenzt wird, 
wobei M, N gegebene Funktionen bedeuten. @. Cimmino (Napoli). 

Krebs, H.: Sur Pintegration des &quations aux derivees partielles. Bull. Soc. Math. 
France 62, 120—142 u. 225—244 (1934). 

Il s’agit des &quations lin&aires du second ordre, avec deux variables ind&pendantes. 
Le me&moire contient d’abord une transformation generale qui, de toute &quation 
integrable par des fonctions arbitraires, permet de deduire une autre &quation qui 


- jouit de la m&me propriete; l’aut. montre qu’on peut obtenir ainsi toutes les &quations 


qui jouissent de cette propriete, en partant des plus simples d’entre elles. La plus 
grande partie du m&moire concerne l’application au type hyperbolique; la methode 
obtenue differe de celle de Darboux, et elle permet de traiter des questions nouvelles. 
L’aut. annonce qu’il developpera plus tard les cas des types elliptique et parabolique, 
et que sa methode s’applique aussi aux &quations non lindaires et a celles qui contiennent 


'\ plus de deux variables ind&pendantes. Georges Giraud (Bonny-sur-Loire). 


Mikeladze, Ch.: Sur Pintögration numerique d’&quations differentielles aux derivees 
partielles. Bull. Acad. Sci. URSS, VII. s. Nr 6, 819—841 u. franz. Zusammenfassung 
841—842 (1934) [Russisch]. 

Nach Vorschlag von Runge, Richardson u.a. ersetzt man partielle Differen- 
tialgleichungen zur näherungsweisen Lösung durch Differenzengleichungen. Verf. ge- 
winnt solche Ersatzgleichungen mit Hilfe der Taylorschen Formel. Für m Nachbar- 
stellen z,, 4; der Stelle x,, y, werden die Werte u, der gesuchten Funktion w(z, y) 


durch u, = u(&,, Y,) und die partiellen Ableitungen von u in &,, 4, ausgedrückt 
Kl und zusammengefügt:  Dau; = wa; + H, + Restglied. 
| fi i 


\ Die a, und die #,, y; werden so gewählt, daß die in 7, enthaltenen partiellen Ableitungen 


von u entweder herausfallen oder sich mit Hilfe der zu lösenden Differentialgleichung 


angeben lassen. Z.B. ergibt sich als Ersatzdifferenzengleichung für Au= Y(z, y) 
durch Fortlassung eines Restgliedes 6. Ordnung: 


su twtUutW)t(lU tur Ur u) 3 hr Ä 
0.7 230 R jo Au — gg AA U; 


U 


dabei werden w,,...,u, in den Seitenmitten und u,,...,u, an den Ecken eines 
achsenparallelen Quadrats von der Seitenlänge 2% und vom Mittelpunkt x,, Y, gebildet. 
Mehr Glieder der Taylorentwicklung mitzunehmen als üblich, hat den — an Zahlen- 
beispielen der Arbeit deutlich erkennbaren — Vorteil, daß mit verhältnismäßig weit- 


"läufigen Punktgittern z;, y, und daher Systemen von wenigen linearen Gleichungen 


doch hohe Genauigkeit erreicht wird. Die Punktgitter sind regelmäßig oder werden es 
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bei Einführung geeigneter Koordinaten. Für den Fall einer algebraischen Randkurve W 
niedrigen Grades wird der Unterschied der Lösungen von Differenzengleichung und | 


Differentialgleichung abgeschätzt. Ausdehnung auf andere Randkurven ist möglich. 


Die Abschätzung enthält eine von Gerschgorin, Z. angew. Math. Mech. 10, 373 bis 
382 (1930), angegebene Abschätzung als Spezialfall. Für die Beispiele liefert sie die N 
Konvergenz des Verfahrens bei nullstrebiger Gittermasche. Th. Zech (Darmstadt). | 
Rosenblatt, A.: Sur les &quations aux deriv6es partielles du second ordre du type \ 
elliptigque non lin@aires. Ann. Mat. pura appl., IV.s. 13, 191—208 (1935). l 
Erweiterung der üblichen Voraussetzung der Lipschitzschen Bedingung für die | 


Anwendung der Methode der sukzessiven Approximationen auf Randwertprobleme |) 


für die Gleichung Au = F(z, y, u, u,, u,). @. Cimmino (Napoli). 


Ghermaneseo, Michel: Sur l’öquatiin Au=Au. Bull. sci. Ecele polytechn. 
Timisoara 5, 152—160 (1934). # 
Bestimmung einer Lösung u(z, y) von Au = Au = 0 in einem Kreis 2 + „P<R? | 
mit vorgeschriebenen Randwerten durch eine Reihenentwicklung nach Partikular- | 
lösungen der Form A,„(e)cosnp, B„(g) sinn® (oe, 9 Polarkoordinaten) (für die An- | 
wendung dieses Verfahrens im räumlichen Fall und in aller Allgemeinheit vgl.M.Picone, | 
Intorno al calcolo delle soluzioni di alcuni problemi di fisica. Rend. Semin. mat. Roma | 
1933; dies. Zbl. 8, 209). Ausdehnung auf den Fall der allgemeineren Gleichung | 
Au+ hut. +,u=0. G. Cimmino (Napoli). 
Cady, W. G.: The potential distribution between parallel plates and eoncentrie | 
eylinders due to any arbitrary distribution of space charge. Physics 6, 10—13 (1955). || 
Verf. behandelt ein eindimensionales Potentialproblem, wobei zwischen zwei | 
ebenen Elektroden ein von Ebenen begrenzter dielektrischer Streifen angeordnet ist. 
Im Dielektrikum sowie in den Luftzwischenräumen befindet sich eine beliebige Ladungs- \ 
dichteverteilung. Sodann analoge Rechnungen für den Fall konzentrischer Kreis- 
zylinder. M. J.O. Strutt (Eindhoven). 


Sbrana, Francesco: Sui problemi di propagazione in una dimensione. Accad. naz. 
Lincei, Mem., VI. s. 5, 221—251 (1933). | 
L’auteur applique la methode des operateurs de Giorgi, Wiener et autres & ° 

integration de l’equation ge 
N Er +cU (a,b,c — const.) 


(a>0,b5b>0, c>0) dans le cas hyperbolique, relativement & un segment fini, ou 
infini d’un seul cöte, de l’axe des x, avec — en plus des conditions initiales — des 


conditions aux limites donnees. La difficult& prineipale consiste dans la recherche | 


d’une interpretation convenable des solutions formelles qu’on obtient en premier lieu. 
Une interpretation purement retrospective (c.-&-d. ne dependant que des valeurs 
„anterieures‘“ des fonctions donnees) n’etant pas possible, l’auteur arrıve & definir 
Y’interpretation ‚la moins prospective‘“. Les raisonnements qui conduisent aux inter- 
pretations cherchees sont bases sur les theoremes generaux de Giorgi, et ne se pr&tent 
pas & &tre r&sumes en peu de lignes. — Dans un dernier paragraphe les resultats obtenus 
sont appliques au cas d’une corde tendue qui vibre dans un milieu r&sistant visqueux. 
Vlad. Bernstein (Milano). 


Germay, R.-H.-J9.: Sur une application de la methode des approximations sueces- | 


sives & Pintegration des &quations integro-differentielles normales dont les termes inte- 


graux contiennent la derivee de Pinconnue. Bull. Soc. Roy. Sci. Liege 3, 196—200, 
216—219 (1934); 4, 2—6 (1935). & 

Verf. erweitert seine früheren Untersuchungen (vgl. dies. Zbl. 6, 18, 208) über 
Differentialgleichungen, die als Grenzen einer gleichmäßig konvergierenden Folge von 


Differentialgleichungen gegeben sind, wobei das Ziel ist, zu beweisen, daß bei vor- | 


geschriebenen Anfangsbedingungen die Lösung der Grenzgleichung durch einen Grenz- 
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übergang aus den Lösungen der Gleichungen der Folge gewonnen werden kann. Hier 
handelt es sich um Integro-Differentialgleichungen des vom Verf. in früheren Abhand- 
lungen (vgl. dies. Zbl. 9, 403; 10, 163) betrachteten Typus. @. Cimmino (Napoli). 
Germay, R. H. J.: Sur des öquations intögro-difförentielles du second ordre ä deux 
variables ind&pendantes. I1./II. Bull. Soc. Roy. Sci. Liöge 3, 220—225 (1934); 4, 69 
(1935). 

Verf. benutzt die Methode der sukzessiven Approximationen, um eine Lösung 
2(z, y) der Integro-Differentialgleichung s= © (x, y; 2,9,9; U, V,, Wı;::. U,,V,, W,) 
zu bestimmen, wobei 


2 y 
U, = /du/F,le, y; u,v; z(u,v), p(u,v), g(u,v); s(u,v)]Jdudv, 
oo 
V,= [6yle, y; u; (u, y), plu, y), g(u, 9), s(u,y)ldu, 
N) 


) 
W, = (Hjle, Y; v; 2(8,v), p(X,v), (2,0), s(x,v)]dv, 
ö 


mit für 2 = 0 und y = 0 vorgeschriebenen Werten in einer Umgebung von z=y=0, 


G. Cimmino (Napoli). ; 
Spezielle Funktionen: 
Phillips, E. 6.: Self-reeiprocal funetions in the form of series. Töhoku Math. J. 40, 


5965 (1935). 


The object of this paper is to record a number of self-reciprocal functions in the 
form of infinite series. For example it is shown that the series 


KINDIsm 2) A 
 2y2T4>+2) ei en 


is self-reeiprocal in the Hankel transform of order v. The point of view is purely formal. 
W.N. Bailey (Manchester). 
Popov, A.: Über einige Summationsformeln. Bull. Acad. Sci. URSS, VII. s. Nr 6, 


. 801—802 u. dtsch. Zusammenfassung 802 (1934) [Russisch]. 


The author gives the summation formula 


SEO 2 ; Bas, 
im I, h Ur n}P- nl m ol v (&) dx 


+ Sn (2) I,_1(2r ne) de, 
where N,(n) is defined by n=1 
(1 + 2m)" —-1-+ Swen 
T T 


He then uses known results concerning Bessel functions to derive the formula 


aw-Dz3w-D Hm, a ni J,-ı(2rYnz) ent 
v 


ie ns PD 


u) 
e-"zlt| ar -1 23 w- N @ : 
= +2 N;,(n Vz EN 


t IToß) em 


which is analogous to the 4 REN of theta-series, W.N, Barley. 
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Giulotto, Virgilio: Sopra un sistema di relazioni rieorrenti al quale soddisfano le 


funzioni eilindriehe. Boll. Un. Mat. Ital. 14, 1—4 (1955). 


Nach der bekannten Darstellung der Besselschen Funktionen erster Art als 


1 


Koeffizienten der 2-Potenzen in der Entwicklung des Ausdrucks exp (gele- =) 


z 


geht Verf. von den zwei rekurrenten Beziehungen: dw,/dz = nu — Wy;ı und 
du,/dz = 3(u_1— %;ı) aus und zeigt, daß Funktionen, welche diesen Beziehun- 


gen genügen, eben die zuerst eingeführten Besselsehen Funktionen sind. 
M. J.O. Sirutt, (Eindhoven). 


Hua, Loo Keng: On pseudo-periodie funetions. Töhoku Math. J. 40, 27—33 (1935). 
Untersuchung der linear polymorphen Funktionen auf einem elliptischen Gebilde. 


Diese werden als Funktionen des Integrals erster Gattung betrachtet und entsprechend 


ihrem Verhalten bei Vermehrung des Arguments um die primitiven Perioden 20, 20 
in drei Arten eingeteilt. Die Funktionen 1. Art sind die linear gebrochenen Funktionen 


der Hermiteschen Funktionen mit dem Verhalten 
Fi +2w) = uF@), Fi +20) = wF(); 


die Funktionen 2. Art sind die linear gebrochenen Funktionen der Funktionen von 


Halphen mit dem Verhalten 
Fi +20)=F() +4, Fe +20)=F(k)+4; 


die Funktionen 3. Art endlich lassen sich durch eine lineare Transformation auf Funk- 


tionen ®(z) mit dem Verhalten 
Pe +20)=— De), Ple+20)=H/D(e) (H =F 0) 
zurückführen, sie sind also spezielle doppeltperiodische Funktionen mit den Perioden 
4, 4’. Über die Funktionen der 3. Art beweist Verf. einige Sätze. 
Bessel-Hagen (Bonn). 

Myrberg, P. J.: Sur la reprösentation des fonetions automorphes appartenant aux 
groupes de genre zero. C.R. Acad. Sci., Paris 200, 372—374 (1935). 

Es sei k ein zur Gruppe J' vom Geschlecht 0 gehöriger Körper von Fuchsschen 
Funktionen f(z). Man kann stets einen über k unverzweigten algebraischen Ober- 
körper K vom Geschlecht 1 finden, dessen Funktionen also auch von z uniformiert 
werden, wobei eine Untergruppe ]” von endlichem Index in /’ als automorphe Gruppe 
auftritt. Die Substitutionen, welche das Integral 1. Gattung u von K invariant lassen, 
bilden einen Normalteiler I‘, von I”, der eine fuchsoide Gruppe darstellt. Da die 


zu J', gehörigen automorphen Funktionen unendliche Partialbruch- dnd Produkt- 
entwicklungen gestatten, lassen sich mit Hilfe ähnlicher Formeln aus der Theorie 


der ellipt. Fktn. auch für die zu /’ gehörigen Funktionen entsprechende, doch im all- 
gemeinen nicht absolut konvergente Entwicklungen aufstellen. Kähler (Hamburg). 


Integralgleichungen, Funktionalanalysis und Verwandtes: 


Belardinelli, 6.: Su una elasse di funzionali analitiei. III. Atti Accad. naz. Lincei, 
Rend., VI. s. 20, 377—381 (1934). 


Dans cette troisieme et derniere Note de la serie (voir ce Zbl. 10, 303) l’auteur 
traite des proprietes des fonctions f(x) que l’on obtient en appliquant des fonction- 


nelles hypergeometriques & des fonctions analytiques y(t). Les fonctions hyper- 
geometriques etant multiformes, les fonctions f(x) le seront aussi en general. — Les 
fonctions f(x) obtenues ä l’aide de la fonctionnelle hypergeometrique de Gauss (voir 
la fin du ref. 10, 303) satisfont toutes & une m&me &quation fonctionnelle. — 


Si l’on a y(t) = Dt", les coefficients c, satisfaisant & une relation de recurrence 


UlN)Con+2 + Bln)n+ı + en), = 0, avec a(n), b(n), c(n) polynomes en n, f(x) satisfait 
& une relation du m&me type. L’auteur applique ce fait & la resolution, dans certains 
cas, de l’&quation differentielle de Lame£. Vlad. Bernstein (Milano). 
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Belardinelli, Giuseppe: Funzionali analitiei ipergeometriei. Ann. Mat. pura appl., 
IV. s. 13, 239—279 (1935). 

L’auteur a defini recemment une classe importante de fonctionnelles analytiques 
qu’il a appelees fonctionnelles hypergeometriques; il en a expose brievement les pro- 
prietes prineipales dans trois Notes, et dans le present M&moire il en donne un exposd 

' detaille. En ce qui concerne les rösultats, nous renvoyons le lecteur aux Analyses 
des Notes (voir ce Zbl. 10, 303 et le ref. pr&ced.), en nous bornant ici & les completer sur 
quelques points. — En plus des resultats d&jä signales (loe. cit.), le M&moire contient 
un caleul explieite des fonctionnelles hypergeometriques appliquees aux polynomes, 
aux fonctions entieres, rationnelles et hypergeomötriques, ainsi qu’un raisonnement 

| qui montre que les fonctionnelles hypergeometriques permettent de construire effec- 
| tivement les solutions de certaines &quations integrales de 1-&re espece de Volterra. — 
ı Au cas cite & la fin du ref. pr&eed. les fonctions y(t) et f(x) satisfont & certaines dquations 
ı differentielles lingaires, ’ordre de la deuxieme &tant de deux unites superieur & celui 
| de la premiere. Il s’ensuit que les fonctionnelles hypergeometriques permettent d’abais- 
‚ser de deux unites l’ordre de certaines equations differentielles lineaires. L’application 
| deja signalee & l’equation de Lam& n’est qu’un cas tr&s particulier de ce fait. — Pour 
| ee qui en est des d&monstrations, l’auteur part de la representation des fonctionnelles 
| au moyen de l’indicatrice (due & Fantappie) et en deduit ses resultats par des con- 
siderations variees. Quelquefois il doit emprunter une voie indirecte; ainsi, pour 
montrer que la derivation se reduit a une combinaison de fonctionnelles hypergeome&- 
triques, il exprime & l’aide de ces fonctionnelles les operateurs (x.D)*, et ce n’est que 
de la qu’il deduit le resultat voulu. Vlad. Bernstein (Milano). 


) Pincherle, Salvatore: Una generalizzazione del concetto di divisibilitä. Boll. Un. 
Mat. Ital. 14, 17—20 (1935). 

Soit 8 Pespaee fonctionnel des fonctions entieres, et soit {h,} une suite telle que 
Anzılmn > h pour n—coo. Une fonction f(x) N, x" de S etant dite orthogonale 
1 a {h,} si Da,h, = 0, soit encore 8, ’ensemble de toutes les fonctions de 8 orthogonales 
| 


a {h„}. L’auteur montre que l’operateur lineaire A pour lequel A (x") = en a" — art 


j or S en S,; inversement A 1 transforme 8, en S, tandis que les transformees 
' des fonctions de 8 qui n’appartiennent pas & S, sont des fonctions analytiques ayant 
| les mömes points singuliers que la fonetion A-1(1/h,) =Da"/hn4ı. — Dans le cas 
) special h, = h", ’operateur A se reduit a la multiplication par h — x. Les operateurs A 
"et A! et la notion d’orthogonalit& generalisent done pour l’espace S les notions de 
' multiplication, division et divisibilite par A — x. — Une gen£ralisation ulterieure sera 
| donnde dans un Memoire prochain. Vlad. Bernstein (Milano). 


j -Funktionentheorie: 


| Poor, V. €.: On the theory of residues of polygenie funetions. Bull. Amer. Math. 
‚Soc. 40, 877—883 (1934). 
Functions f(z2) = p(z, y) + iy(z, y), where z= x + iy, are considered with & 
and % continuous and possessing continuous partial derivatives in a certain region R 
of the z-plane. If the point z= a of R is surrounded by a circle O, centre at a and 
radıus 7, then the residue R, of f(z) is defined by 
= lim —— il I(z) dz, 


r>o0 Zi 


if this limit exists. The author defines also a residue R; and shows that, under a certain 
restriction, the circle O may be replaced in the definitions by any arbitrary region, 
"contracting in the limit to the point a. He also calculates the residues for two classes 
of functions. J. Ridder (Groningen). 
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Pompeiu, Dimitrie: Remarque sur une demonstration de la formule-intögrale de 
Cauehy. Töhoku Math. J. 40, 85—88 (1935). | 
Die in einem Bereich regulär-analytischen Funktionen lassen sich bekanntlich 
als stetige komplexwertige Funktionen definieren, deren Integral im Bereich vom Inte- 
grationswege unabhängig ist. Verf. stellt sich die Aufgabe, aus dieser Definition un- | 
mittelbar die Cauchysche Integralformel herzuleiten, was sehr einfach gelingt, wenn 
man benutzt, daß mit zwei Funktionen auch ihr Produkt analytisch ist. Es wird an- 
gegeben, daß letzteres leicht aus obiger Definition “gefolgert werden könne. 
W. Fenchel (Kopenhagen). 
Sestini, G.: Osservazione sopra due funzioni analitiche che soddisfano ad una 
particolare condizione. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 20, 404—406 (1934). 
Remarque additionnelle & une note de U. Cisotti [Atti Accad. naz. Lincei, Rend., 
VI s. 19, 527—531 (1934); ce Zbl. 9, 215] dans laquelle interviennent deux fonctions 
döfinies l’une en dehors, l’autre en dedans d’un certain contour Ü, et conjuguees sur 
le contour — on les determine, en fonction de leur partie reelle commune 9 sur le con- 
tour. — L’a. demontre que si CO est une ellipse ceci n’est possible que si @ est une 
constante. E. Blane (Paris), | 
@ Haugland, Arne: Über einen Satz von Herrn P. Dienes. Oslo: Morten Johansen J 
1934. 7 or 1 
Si f(2) = Da„2" est holomorphe dans || <1; si f(x) > A lorsque z>ei? le 


long de tout chemin aboutissant en e'?; sia,—0 et si, enfin, lim f uf(re®)e-ir0d0 <M, 


alors Da„e'”? converge et sa somme est egalea A. M indelbrort (Clermont-Ferrand). 

Rios, Sixto: Über einen Satz von M. Mandelbrojt. Rev. mat. hisp.-amer., II.s. 
9, 175—176 (1934) [Spanisch]. 

Dans cette Note, qui fait suite a une Note pr&cedente de l’auteur, ainsi qu’a une 
Note successive de Hadamard (voir ce Zbl. 8, 63) l’auteur polömique avec Hadamard 
et Mandelbrojt au sujet de la definition des points singuliers que Mandelbrojt 
ayait en vue en redigeant sa These [Ann. Ecole norm., III. s. 40, 413—462 (1923)]. 
Un de ses arguments consiste en ce qu’avec la definition des points singuliers & laquelle | 
se rapporte Hadamard (voir ce Zbl. loc. cit.), le theoreme de Mandelbrojt, dont | 
il est question dans la Note prec&dente de l’auteur, ne serait qu’un corollaire immediat | 
d’un theor&me connu de Ostrowski[Abh. math. Semin. Hamburg. Univ. 1, 335 (1922)]. | 
Toutefois, sous sa forme actuelle, le raisonnement sur lequel il se base pour etablir 
cette assertion laisse & desirer, car le theor&me de Ostrowski, contrairgment & ce que | 
parait affirmer l’auteur, n’autorise aucune conclusion directe relative au point oo, 
au. cas oü, d’aventure, la foncetion y devait &tre röguliere; mais il parait probable, 
qu’en modifiant de fagon opportune le raisonnement de Rios, on pourrait obtenir une 
demonstration assez breve du theoreme de Mandelbrojt. V. Bernstein (Milano). 

Lammel, Ernst: Beiträge zur Theorie der Werteverteilung regulärer Funktionen 
eines komplexen Argumentes. Lotos 82, 4—5 (1934). 

Auszug aus einer Dissertation, welche hauptsächlich die Nullstellenverteilung 
gleichmäßig beschränkter regulärer Funktionen und das hiermit verbundene Inter- 
polationsproblem behandelt. L. Ahljors (Helsingfors). 

Minetti, Silvio: Sur la recherche des valeurs exceptionnelles d’une suite de fonetions 
analytiques et sur un nouveau eriterium de normalit& d’une famille de telles fonetions. 
C. R. Acad. Sci., Paris 200, 290—291 (1935). 

Anwendungen einer früher bewiesenen Abschätzung (vgl. dies. Zbl. 10, 263). 

L. Ahlfors (Helsingfors). 

Cartwright, Mary L.: On the direetions of Borel of analytie funetions. Proc. London 
Math. Soe., II. s. 88, 417—457 (1935). | 


1. N Sei /(z) regulär analytisch auf einem Winkelraum & < arg a Bi 
und dort von endlicher Wachstumsordnung oe; e(r) sei eine positive Funktion mit gewissen 


en en 
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Regelmäßigkeiten, insbesondere o(r)—e, und heiße verschärfte Ordnung von f, 
wenn in jenem Winkelraum lim log M (r; a, ß)/re”—= A positiv ist; dies wird durchweg 
vorausgesetzt. Unter dem verschärften Lindelöfschen Strahltypus versteht man 


h(9) = lim log |f(rei®)|/re” (Bernstein, vgl. dies. Zbl. 8, 264). Schließlich spricht man 


von einer Borelschen Richtung argz = y, wenn für jedes &> 0 und alle endlichen «a bis 


auf höchstens eines ein positiver lim n/r2” vorhanden ist für die Anzahl n(r;y — 9 -+ s;a) 
der im Winkelraum (y — &,y + e) gelegenen a-Stellen von f; ist wie hier stets 0 < A < oo, 
so nennt man die Richtung noch dazu von maximalem Typ; darum handelt es sich im folgen- 
den meist, auch wenn es nicht ausdrücklich gesagt ist. — 2. Man weiß, daß eine Richtung y 
mit k(y)=0, h(d) >0 für y<d=<y+.n/o eine Borelsche ist und daß allgemeiner jeder 

inkelraum breiter als z/o eine Borelsche Richtung enthält (Valiron, dies. Zbl. 2, 402; 3, 263; 
4, 262). Diese Ergebnisse werden verschärft, indem der Begriff der Borelschen Richtung 
verallgemeinert wird: An Stelle von a-Stellen, d.h. Nullstellen von f(z) — a für konstantes a 
werden jetzt Nullstellen von f(z) — @(z) betrachtet, wo a(z) eine beliebige ganze Funktion 
höchstens vom Minimaltyp der verschärften Ordnung o(r) sein darf. Hier gilt z. B. der be- 


‚merkenswerte Satz: Ist für alle Konstanten a bis auf höchstens eine und alle e> 0 der 


lim n(r; — &, e; a)/re ” > 0, dann ist arg z = (0 auch in diesem neuen Sinne Borelsche Richtung. 
Zum Beweis dient außer einem schon vielfach benutzten Satze von Milloux ein Theorem 
von Rauch (dies. Zbl. 1,397). Jede ganze Funktion endlicher positiver Ordnung hat mindestens 
eine Borelsche Richtung, ja in jedem Winkelraum >x/o liegt mindestens eine solche. Auch in 


| bezug auf h(y) = 0, h(9) > 0 gilt ein dem obigen entsprechender Satz. — 3. Eine weitere 


Gruppe von Sätzen verallgemeinert folgende, von der Exponentialfunktion her vertraute 
Tatsache: An der Grenze der Gebiete, wo | f| klein und wo es groß ist, liegen die Mittelpunkte 
einer Kreisfolge, in der f schon alle Werte bis auf höchstens zwei annimmt; die imaginäre Achse 
trägt die cercles de remplissage. Verf. zeist, daß eine Kreisfolge, in der f sehr wenig Nullstellen 
hat, dann und nur dann jene cercles enthält, wenn sie an einer solchen Grenze liegt. Die Sätze 
haben indes so langen Wortlaut, daß sich nähere Angaben verbieten. Sie werden dann dazu 
benutzt, um weitere Beziehungen aufzustellen zwischen den Eigenschaften des Strahltypus h() 


" und der Lage der Borelschen Richtungen, insbesondere solcher ohne jeden Ausnahmewert. 


Durch Beispiele wird belegt, daß sich die Ergebnisse nicht wesentlich verbessern lassen. — 
4. Im letzten Teil der Arbeit werden die Beziehungen zwischen den Borelschen Richtungen 


einer ganzen Funktion f(2) =Da,2” vom Normaltypus der Ordnung 1 und dem Borelschen 


Summationspolygon der Potenzreihe D(z) =>r! a,z” untersucht; gehört rei® diesem Polygon 
an, so ist r<1/h(d) bekannt. Mehrere Sätze der Verf. lassen Schlüsse in der Richtung zu, 
daß unter gewissen einschränkenden Annahmen den Eckenrichtungen des Polygons 


‚ von ® Borelsche Richtungen vom Maximaltyp von f entsprechen. Man weiß von Beispielen, 


die zu großer Vorsicht auf diesem Gebiete mahnen. [Vgl. zu diesen Fragen auch Bernstein, 
an der eingangs genannten Stelle, und Pölya, Math. Z. 29 (1929).] Ullrich (Göttingen). 


Petroviteh, Michel: Proposition sur les fonetions entieres. C. R. Soc. Sci. Varsovie 
27, 45—50 (1934). 

Si les majorantes des deux fonctions entieres sont liees entre elles par une relation 
algebrique, on peut faire parfois quelques conclusions concernant les proprietes des 
fonctions en question (par ex.: leur genre, etc.); application aux &quations differentielles 
algebriques de premier ordre. Janczewski (Leningrad). 

Shimizu, Tatsujirö, Kösaku Yosida and Shizuo Kakutani: On meromorphic func- 


| tions. I. Proc. Phys.-Math. Soc. Jap., III. s. 17, 1-10 (1935). 


Ist /(z) meromorph für. |2| < R= o und T(r, f) seine Charakteristik, so kennt 
man für die Schmiegungsfunktion der logarithmischen Ableitung von f folgende grund- 


‚ legend wichtige Abschätzung (r <o): 


f(re‘®) 


re?) 


an) 


IT 
p=0 


do = O(logT(o,f)) + ol1og, N .) 5 


Ihre Auswertung muß etwas verschieden erfolgen, je nachdem R< 0 oder R= 
ist; man ist dabei jedenfalls bestrebt, die rechte Seite allein in Abhängigkeit von r aus- 


zudrücken, und dies gelingt im wesentlichen durch Ausdrücke der Form O(log7(r, f)), 
1 


1l—-r 


vermehrt um O(log ) bzw.O(logr). Für die numerischen Konstanten in dieser 


\ Abschätzung haben mehrere Verfasser Werte angegeben, die sich auf die Poisson- 


Jensensche Formel. als Beweismittel stützen. Die Verff. bedienen sich hier zu diesem 
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Zwecke eines Ansatzes von Selberg (Avh. Norske Vid. Akad. Oslo 1929, Nr 14), 5 
den er selbst nur qualitativ durchgeführt hat, und erreichen ein in gewissen Rich- 
tungen besseres Ergebnis. Grundsätzlich nützlich ist, daß dieser Ansatz auch bei ') 
algebroiden Funktionen brauchbar bleibt, und daß ihn die Verff. allgemein durch- } 
führen, während Selberg sich auf endliche Ordnung beschränkte (vgl. hierzu auch | 
dies. Zbl. 10, 123, Referat über Selberg, Absatz 1). Ullrich (Göttingen). 

Maeintyre, A. J.: On the asymptotie paths of integral funetions of finite order. | 
J. London Math. Soc. 10, 34—39 (1935). fl 

Die wesentliche Schwierigkeit beim Beweis der Denjoyschen Vermutung kann 
durch ein von Grötzsch 1928 bewiesenes Lemma gemeistert werden, das dem Ref. 
bei der Veröffentlichung seines Beweises unbekannt war. Der Verf. gibt nun einen 
einfachen Beweis für dieses Lemma und gelangt so zu einer ziemlich kurzen Her- | 
leitung des Denjoyschen Satzes. Zum Schluß wird eine Verallgemeinerung gegeben, | 
welche durch den Beweis des Lemmas nahegelegt wird. — Die verschärfte Fassung 
des Phragmön-Lindelöfschen Prinzips wird irrtümlich dem Ref. zugeschrieben; sie ' 
ist in den Resultaten von R. und F. Nevanlinna enthalten. Ahlfors (Helsingfors). 


Wahrscheinlichkeitsrechnung, Statistik, Versicherungsmathematik: 4 
Oniceseu, Oetav, et G. Mihoe: Sur les chaines de variables statistiques. ©. R. Acad. 
Sci., Paris 200, 511—512 (1935). 
Les auteurs considörent une suite de grandeurs aleatoires ud, ud, ...umM,... 
sous les conditions suivantes: La probabilit& d’avoir „d=a,@=1,23,...m-+I1) | 
quand on sait que l’on a eu u” "2 — a, sera donnee par une fonction | 


an n)(„n-D „n- 2 n-1) „ın-D 
= ya »% „Im  »Im+t) 


ou (n-1) (n-1) (n-1 n-1) —_ (n-1) (n—1) (n—) 
% ,% „++ Im a 7,09 Sn 


sont les probabilites qu’avait u®"2 de prendre les valeurs respectives a], @g,. . . dmxı» 
au moment oü elle a pris la valeur a, (quand les valeurs prises par les variables pre- 
cedentes sont done connues). Les probabilites p/ seront alors determinees si nous 
donnons les fonctions 7 et les probabilites x du premier el&ment. Hostinsky. 


Gumbel, E. J.: Les mitmes yaleurs extremes et le logarithme du nombre d’obser- 
vations. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 509—511 (1935). | 

Für eine statistische Variable mit der Verteilungsfunktion W(x) mögen N Beob- 
achtungen vorliegen, und es sei %,, der wahrscheinlichste Wert für die kleinste von | 
den m größten unter ihnen, m < N [vgl. C. R. Acad. Sci., Paris 196 (1933); 197 (1933); 
dies. Zbl. 7, 253; 8, 25]. Unter gewissen Voraussetzungen über W(x) wird @, durch | 
eine lineare Funktion von logN abgeschätzt. W. Feller (Stockholm). 


Subramanian, $.: On a property of partial eorrelation. J. Roy. Statist. Soc., N. s. 
98, 129 (1935). 


Irwin, J. O.: Recent advances in mathematical statisties (1933). J. Roy. Statist. 
Soc., N. s. 98, 83—127 (1935). 


Aitken, A. (.: Note on seleetion from a multivariate normal population. Proc. 
Edinburgh Math. Soc., II. s. 4, 106-110 (1935). 

The paper deals with the alteration produced in a frequency distribution of several 
variables by a change of the parameters of a subsection of the distribution. This 
problem was first solved by Karl Pearson in a long memoir in 1902. Soper (1922) 
dealt with the problem by the use of moment generating functions. By a simplification 
of Soper’s method, and considerable use of the notation and methods of matrices, 
the present paper gives a new formulation of the solution of Pearson’s general problem. 
By this formulation, the results of Pearson and Soper are expressed in very com- 
pact form. H.L. Rietz (Iowa). 


| 
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| Mises, R. de: Problöme de deux races. Rec. math. Moscou 41, 359374 (1934). 
Eine aus n Individuen bestehende Gesamtheit sei in zwei Klassen eingeteilt, 
| die mit A bzw. B bezeichnet sein mögen; z sei ein individuelles zufallsmäßig veränder- 
| liches Merkmal, A (2) [bzw. B(z)] das Verteilungsgesetz von 2 für ein Individuum der 
| Klasse A (bzw. B). Es wird die Wahrscheinlichkeit P(x) dafür berechnet, daß sich unter 
| den m Individuen der Gesamtheit, denen die größten Werte von 2 zukommen, x der 
ı Klasse A und m — x der Klasse B angehören. Für n— oo werden asymptotische 
| Formeln aufgestellt, insbesondere unter den Voraussetzungen: 1. m = Konst. und 


2. = — Konst. Auch das inverse Problem wird behandelt: aus dem gegebenen Werte 


' von x die Wahrscheinlichkeit für das Bestehen einer bestimmten Relation zwischen 
 A(z) und B(z) zu ermitteln. A. Khintchine (Moskau). 
| Galbrun, H.: Alcune proprietä delle probabilitä che intervengono nella teoria 
| delPassieurazione malattia. Giorn. Ist. Ital. Attuari 5, 367—390 (1934). 
| Das vom Verf. in seinem Buche ‚Theorie eine de l’assurance maladie“ 
' (dies Zbl. 9, 267) entwickelte System der in der Krankenversicherung vorkommenden 
' Wahrscheinlichkeiten wird in Kürze wieder aufgebaut, zum Teil unter Verwendung 
anderer, einfacherer Gedankengänge. Im letzten Teil der Arbeit wird darauf hin- 
| gewiesen, daß man in der Krankenversicherung aus Funktionen, welche Wahrschein- 
' liehkeitsdichten definieren, durch naheliegende Grenzübergänge auf andere Funk- 
|" tionen geführt wird, welchen zwar auch noch eine einleuchtende Bedeutung beigelegt 
‚werden kann, welche jedoch keine Wahrscheinlichkeitsdichten mehr sind. Birnbaum. 
Herz, Josef: Exakte Bestimmung der Barwerte der kontinuierlichen Lebensversiche- 
‚zungen beliebiger Gruppen unter Zugrundelegung des Sterblichkeitsgesetzes von Gom- 
‚ pertz-Makeham nebst Anwendungen auf diskontinuierliche Versicherungen. Bl. Versich.- 
Math. 3, 161—174 (1955). 
Reichelt (vgl. dies. Zbl. 4, 301) hat unter Zugrundelegung des Gompertz-Make- 
hamschen Gesetzes die kontinuierliche Leibrente auf eine Person durch unendliche 
Reihen dargestellt. Diese Reihen konvergieren aber nur sehr langsam. — Herz be- 
‚rechnet die um n Jahre aufgeschobene kontinuierliche Leibrente einer beliebigen 
| Gruppe von Personen und zeigt, wie man diese Leibrente durch die Gammafunktion 
‚ und die spezielle hypergeometrische Funktion bzw. den Integrallogarithmus darstellen 
| kann. Da diese Funktionen tabuliert sind, so läßt sich also jede Leibrente einer be- 
| liebigen Gruppe in einfacher Weise mit hinreichender Genauigkeit berechnen. Aus 
| dem allgemeinen um n Jahre aufgeschobenen Penkupareert einer beliebigen 
| Gruppe kann man durch Spezialisation alle anderen Leibrentenwerte auf eine oder 
mehrere Personen leicht erhalten und ebenso auch die Barwerte von den Versicherungs- 
| arten, die sich durch Leibrenten ausdrücken lassen. Unter Berücksichtigung der Be- 
| ziehungen zwischen kontinuierlichen und diskontinuierlichen Leibrenten lassen sich 
| die Ergebnisse auch für diskontinuierliche Berechnungen verwenden. An zwei Bei- 
| spielen zeigt der Verf. noch die praktische Brauchbarkeit seiner Formeln. Löer. 
| Hotelling, Harold: Demand functions with limited budgets. Econometrica 3, 66 
| bis 78 (1935). 
Herleitung der Nachfragefunktionen für beliebig viele Waren bei beschränktem 
| Budget des Nachfragenden aus der Forderung maximalen Nutzens und Aufstellung 
' der: Ungleichungen, die sich aus den Maximumbedingungen zweiter Ordnung für die 
 Funktionaldeterminanten der Nachfragefunktionen ergeben. Fenchel (Kopenhagen). 
| Schlesinger, Karl: Über die Produktionsgleichungen der ökonomischen Wertlehre. 
 |Erg. math. Kolloqu. H. 6, 10—11 (1935). 
| Wald: Über die eindeutige positive Lösbarkeit der neuen Produktionsgleichungen. 
| (Erg. math. Kolloqu. H. 6, 12—20 (1935). 
F Das Walrassche System der ökonomischen Produktionsgleichungen wird von 
Schlesinger durch Berücksichtigung auch der freien (d.h. in praktisch beliebiger 
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Menge vorliegenden) Produktionsmittel ergänzt. Wald zeigt, daß das so abgeänderte 
System unter der vereinfachenden Annahme, daß der Preis einer Ware nur von der 
produzierten Menge dieser Ware (und nicht von den Mengen der anderen) abhängt, 
und unter weiteren ökonomisch begründeten Voraussetzungen eine und nur eine 
(ökonomisch sinnvolle) Lösung besitzt. W. Fenchel. (Kopenhagen). 


Numerische und graphische Methoden. 


@ Schlömileh, Oskar: Vier- und fünfstellige Logarithmen-Tafeln. Hrsg. v. Hans 
Esehler. 11. Aufl. Reichenberg: Stiepel 1934. 182 8. geb. K£. 16.—. 


@ Tables of the higher mathematical funetions. Computed and compiled under 
the direetion of Harold T. Davis. Vol. 1. London: Williams & Norgate, Ltd. 1934. 25/-. 


Emde, F.: Unterteilung des Tafelschritts. (‚„Untertafelung‘ — „Briggs-Moutonsche 
Aufgabe.) Z. angew. Math. Mech. 14, 333—339 (1934). 

Die Bestimmung von Zwischenwerten in einer Funktionstafel mit grobem Argu- 
mentschritt geschieht zweckmäßig mit Hilfe der Differenzenstaffel und der bekannten 
Interpolationsformeln (Newton, Bessel, Stirling). Handelt es sich aber nicht 
um einzelne Zwischenwerte, sondern um eine Verfeinerung des Argumentschritts der 
ganzen Tafel, dann ist es rationeller, nach Briggs-Mouton aus den Differenzen der 
groben Staffel je einen Differenzenwert jeder Ordnung der feinen Staffel und hieraus 
durch Aufaddieren die gesamte feine Staffel und zuletzt die Funktionswerte zu be- 
stimmen. Vor allem die Möglichkeit, mit modernen Rechenmaschinen (Buchungs- 
maschinen) sechs (und mehr?) Differenzen gleichzeitig zu addieren, macht, nach 
Comrie, dies Verfahren sehr empfehlenswert, was hier an einem Beispiel gezeigt 
wird. Der Nachteil der Fehlerhäufung beim Aufaddieren der Differenzen und der 
hierdurch erforderlichen Zusatzstellen wird von Comrie vermieden, indem er die 
gefährdete letzte Ziffer der zu berechnenden Differenzen und Funktionswerte ge- 
sondert, nach einem aus der Besselschen Interpolationsformel abgeleiteten Schema 
(mit Hilfstafeln), bestimmt. Verf. gibt ein einfaches Verfahren hierzu an, ohne Be- 
nutzung der Comrieschen Hilfstafeln; die Anwendung wird an dem schon vorher be- 
handelten Beispiel demonstriert. S. Gradstein (Hoog-Laren). 

@ Lohse: Tafeln für numerisches Rechnen mit Maschinen. Neubearb. v. P. V. Neu- 
gebauer. 2. Aufl. } 

Den Hauptteil des Buches bildet eine nach Hundertsteln des Grades fortschreitende 
Tafel der sechs trigonometrischen Grundfunktionen. Ferner enthält es eine Reziprokal- 
tafel, eine Quadratwurzeltafel (wo Ya und Y10a nebeneinander stehen) sowie Hilfs- 
tafeln für die Verwandlung von Zeit in Grad und von Bogenminuten und -sekunden 
in Dezimalteile des Grades. Alle Tafeln sind fünfstelligs. Gegenüber der ersten Auf- 
lage ist das Buch nur wenig verändert. N yström (Helsingfors). 

Fischer, Alexander: Graphische Rechentafeln (Nomogramme) für die Berechnung 
der ganzen rationalen Funktion. Ann. Mat. pura appl., IV.s. 13, 281—286 (1935). 


Es soll y, = ar x”-* im reellen und kompl. Gebiet graphisch ermittelt werden. 


Dazu werden die leder der Kette „1 = y,2 +9, =0,1..,n- 1; y,=4,) 
mit Hilfe der beiden Leitertafeln /,(x,) + fs(%s) = s(x3) und f,(x,) = da Is (25) 
schrittweise bestimmt. Im kompl. Gebiet wird das Verfahren durch Einschalten 
graphischer Rechenoperationen erweitert. Rehbock (Bonn). 

Sewig, Rudolf: Durchführung von Rechenaufgaben auf elektrischem Wege. Z. 
Instrumentenkde 55, 34—36 (1935). 

An einen Schleifdraht wird eine konstante Spannung U gelegt und mittels ver- 
schiebbaren Kontakts die Spannung f- U abgenommen. Diese Spannung f- U liest 
an einem zweiten Schleifdraht, von welchem die Spannung g-(f: U) abgenommen 
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und einem Galvanometer zugeführt wird. Der Galvanometerausschlag liefert das 
Produkt konst.-g-f, dessen Faktoren / und g mit den Schleifkontakten eingestellt: 
werden und, bei passender Dimensionierung der Widerstände zur Unschädlichmachung 
der Stromverzweigung, den abgegriffenen Drahtlängen genügend genau proportional 
sind. Ersetzt man das Galvanometer durch einen Milliamperestundenzähler und 
läßt zwei Kurvenblätter mit Funktionen f(t) und g(t) durch einen Motor mit kon- 
Stanter Geschwindigkeit unter den Schleifdrähten entlang ziehen (Draht || Ordinate), 
so kann man die Schleifkontakte von Hand auf den Kurven halten und im Meß- 
instrument unmittelbar das Integral h 


F = konst. [f(t) g(t) dt 


[ei 
ablesen. Verf. zeigt auch noch andere Schaltmöglichkeiten. Das Verfahren soll sich 
schon bewährt haben. S. Gradstein (Hoog-Laren). 

Palm, Franz Wilhelm: Über die Verwendung von rational ganzen Kurven zur 
graphischen Auflösung von Gleiehungen. Mh. Math. Phys. 41, 358—374 (1934). 

Die von Palm in einer früheren Arbeit (dies. Zbl. 2, 346) angestellten Betrachtungen 
werden nach verschiedenen Seiten weitergeführt. Die Auflösung algebraischer Glei- 
chungen 5. bis 13. Grades wird unter besonderer Berücksichtigung nomographischer 
‚Arbeitsmethoden besprochen. Nyström (Helsingfors). 

Lagrange, Rene: Sur P’&valuation de Perreur dans la möthode de Newton. Bull. 
math. Fac. Sci. et grandes Ecoles 1, 129—132 (1934). 


Karelitz, 6. B.: Multiplieity of ordinate systems for quadrature, similar to Teheby- 
cheif’s ordinates. (Cambridge, England, 3.—9. VII. 1934.) Proc. 4. internat. Congr. 
appl. Mech., 200 (1935). 


Sterne, T. E.: The aceuraey of least squares solutions. Proc. Nat. Acad. Sci. U.8.A. 
20, 565—571 (1934). 

The author obtains the results given by Jeffreys (see this Zbl. 5, 368) but without 
his objeetionable choice of an a priori distribution function for o. The argument is 
of the geometrical type made familiar by R. A. Fisher in similar problems. 

0. C. Craig (Ann Arbor). 

Sterne, T. E.: The accuracy of least squares solutions. II. The standard deviation 
of the errors of linear equations of condition. Proc. Nat. Acad. Sci. U.S.A. 20, 601 
bis 603 (1934). 

In this continuation of a previous paper (see the preceding rev.) the author 
discusses the estimation of the standard deviation of the normal population from 
which the n observed values of the dependent variable are taken. Unfortunately his 
results are based on the assumption that if in such samples one writes down the distri- 
bution function ofthe standard deviations of the samples, one can deduce from it without 
further assumptions the probability, given such a sample, that the standard deviation 
of the population will lie in a given interval. Oraig (Ann Arbor, Michigan). 

Abason, E.: Sur le coeffieient de deformation d’une fonetion non sinusoidale, 
Bull. Math. Phys. Ecole polytechn. Bucarest 4, 25—29 (1933). 

Verf. meint, die Vorschrift des VDE, nach welcher der Formfaktor einer periodischen 
Funktion (derihre Abweichung von der reinen Sinusform angeben soll) nur aus dem maximalen 
Ördinatenunterschied zwischen der Funktion und ihrer ersten Harmonischen errechnet wird, 
vernachlässige zu Unrecht die entsprechenden Unterschiedein den Ableitungen aller Ordnungen; 
und zwar angeblich deswegen zu Unrecht, weil man in der harmonischen Analyse mittels der 


Singularitäten bei der Berechnung der Fourierkoeffizienten ebenfalls (!) die Sprünge aller 
Ableitungen berücksichtigen muß (!). S.Gradstein (Hoog-Laren). 


Geometrie. 
Passa, Theodor: Über die Axiome der Euklidischen Geometrie. Bull. Soc. Math. 
Grece 15, Nr 3, 58—74 (1935) [Griechisch]. 
Thebault, V.: Sur le tötra&dre orthocentrigque. Gaz. mat. 40, 289—291 (1935). 
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Ikornikov, G.: Gönöralisation de la notion de produit veetoriel sur Pespace & | 
m dimensions. Bull. Acad. Sci. URSS, VII. s. Nr 6, 777—791 u. franz. Zusammen- 
fassung 792 (1934) [Russisch]. | 

L’auteur appelle produit vectoriel dans R,„ le vecteur supplementaire d’un | 
(m — 1)-vecteur. S. Finikoff (Moscou). 

Barba, Giorgio: Sostituzioni lineari pseudo-complesse. — (u-complesse.) Accad. Sci. 
Fis. e Mat. Napoli, Rend., IV. s. 4, 200—209 (1935). 

In questa Nota, proseguendo la ricerca iniziata nella precedente, I’A. studia le 
sostituzioni lineari su una variabile pseudo-complessa. Ne delinea le analogie e le 
differenze con quelle complesse, in rapporto alla presenza ed al numero di poli, alle 
forme canoniche, al numero di queste ed alla loro equivalenza; classifica tali sostituzioni 
e ne pone in rilievo l’aperiodieitä. Autoreferat. 

Barba, Giorgio: Sui numeri complessi e su certi gruppi di trasformazioni quadratiche. 
Accad. Sei. Fis. e Mat. Napoli, Rend., IV. s. 4, 194—197 (1935). 

L’A. ricollega certi gruppi di trasformazioni quadratiche ad un particolare tipo 
di numero complesso atti a rappresentare punti del piano: le dette trasformazioni 
si presentano allora come trasformazioni lineari fratte in questa variabile complessa. 
Sı delinea cost lo sviluppo delle inversioni per raggi vettori reciproci collegate agli 
ordinari numeri complessi. Autoreferat. 

Goldberg, Michael: The isoperimetrie problem for polyhedra. Töhoku Math. J. 40, 
226—236 (1935). 

Das klassische, bisher nur in wenigen Spezialfällen gelöste Problem, unter allen 
konvexen Polyedern gegebener Flächenanzahl n und gegebener Oberfläche das mit 
größtem Volumen zu bestimmen, wird hier auf neuem Wege angegriffen. Nach Linde- 
löf kann man die Aufgabe darauf zurückführen, unter allen einer Kugel vom Radius 1 
umschriebenen Polyedern der Seitenzahl n das von kleinster Oberfläche zu suchen. 
Dem Verf. gelingt es folgendermaßen eine in gewissen Fällen scharfe untere Schranke 
für die Oberfläche eines solchen Polyeders zu finden: Man denke sich das Polyeder 
in die Pyramiden ®,,..., ®,„ zerlegt, deren Spitzen der Kugelmittelpunkt und deren 
Grundflächen die Seiten des Polyeders sind. Es sei m, die Kantenzahl der Grundfläche 
und ®, die Größe des räumlichen Winkels an der Spitze von ®,. Man ersetze ®, 
durch eine gerade, reguläre m,-seitige Pyramide, die an der Spitze denselben Raum- 
winkel ®, und dieselbe Höhe 1 wie $, hat. P(m,, ®,) sei der Inhalt der Grundfläche 


n 
der neuen Pyramide. Dann ist die Oberfläche des Polyeders =D (m,, ®,). Die 
v=1 | 


Funktion P setzt sich aus elementaren Funktionen zusammen und kann daher für 
beliebige (nicht nur ganze) m, betrachtet werden. Alsdann ist sie (wie ohne Beweis 
angegeben wird) eine konvexe Funktion, die in bezug auf das erste Argument monoton 


abnimmt. Daraus folgt, daß die obige Summe >nP(m, ®) ist, wo m = Dim, die 
„mittlere Kantenzahl‘“ der Seitenflächen und ® = = D>'8, — — ist. Nun ist nach 
dem Eulerschen Polyedersatz m < 6 — . ‚ wobei das Gleichheitszeichen für die Po- 
Iyeder mit lauter dreikantigen Ecken und nur für diese gilt. Demnach ergibt sich für 


die Oberfläche die nur von n abhängige untere Schranke n P|6 — =. = Wenn die 


mittlere Kantenzahl m = 6 — = und ganzzahlig, also n = 4, 6 oder 12 ist, wird diese 


Schranke erreicht, und zwar für das reguläre Tetraeder, Hexaeder bzw. Dodekaeder. 
Diese sind also die „‚besten‘“ Polyeder der betreffenden Seitenzahl. Für das Dodekaeder 


war dies bisher nicht bekannt! — Für den allgemeinen Fall, daß 6 — z nicht ganz ist, 


wird vermutet, daß das beste Polyeder folgende Eigenschaften besitzt: 1. Es ist drei- 
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| kantig, so daß die mittlere Kantenzahl den maximalen Wert m = 6 — = hat. 2. Es 


besteht nur aus [m]-seitigen und ([m] + 1)-seitigen Polygonen, d.h. die m, weichen 
so wenig wie möglich von ihrem Mittelwert m ab. Die bisher bekannten besten Polyeder 
sind derartige „medial polyhedra“. Mit Ausnahme von n=11l und 13, wo keins 
existiert, gibt es zu jedem n < 15 genau ein den Lindelöfschen notwendigen Bedingungen 
genügendes medial polyhedron. Für n > 15 ist deren Anzahl >1. — In den Fällen n—8 
und n — 20 gibt es ein solches Polyeder, das besser ist als das reguläre Oktaeder bzw. 
Ikosaeder, so daß also das isoperimetrische Problem für 8flächige und 2Oflächige 
Polyeder nicht von den regulären gelöst wird. Für n = 20 ist dies neu. Fenchel. 

Delaunay, B.: Sur la sphere vide. Bull. Acad. Sci. URSS, VII. s. Nr 6, 793—800 
(1934). 

Der Verf. leitet ein Fundamentaltheorem von Voronoi aus einem allgemeinen 
Lemma in einfacher Weise ab. Lemma: Der R, werde durch Tetraeder einfach und 
lückenlos geteilt. Tetraeder, die sich n — 1-dim. berühren, mögen eine ganze n — 1-dim. 
Wand gemeinsam haben. Jedes Gebiet mit endlichem Durchmesser soll nur endlich 
vielen Tetraedern angehören. Damit jede einem Tetraeder umschriebene Kugel keinen 
Eckpunkt eines Tetraeders im Innern hat, ist notwendig und hinreichend, daß je 
2 Tetraeder, die eine n — 1-dim. Wand gemeinsam haben, die Ecken des benachbarten 
Tetraeders nicht im Innern enthalten. Das Lemma wird auf Gitter angewandt, und 
es werden Kugeln betrachtet, die durch n + 1 Gitterpunkte gehen, aber keine Gitter- 
punkte im Innern enthalten. Die Tetraeder, die solche n + 1 Punkte als Eckpunkte 
enthalten, nennen wir L-Tetraeder. Unter Wabenzellen versteht man die Menge aller 
Punkte, die von einem Gitterpunkt nicht größeren Abstand haben als von allen anderen 
Gitterpunkten. Die Eckpunkte eines L-Tetraeders und die Wabenzellen eines (nicht 
speziellen) Gitters stehen in Korrelation. Es gibt nur endlich viele topologische Typen 

‘von Wabenzellen und damit auch von n-dim. Gittern. Nun ergibt sich unschwer 

der Fundamentalsatz von Voronoi: Die notwendige und hinreichende Bedingung 
dafür, daß ein System von n Grundvektoren eines n-dim. Gitters mit der Wabenzelle 
des Gitters eindeutig in Verbindung steht, ist, daß die Koeffizienten der dem Gitter 
"zugeordneten quadratischen Form einer endlichen Anzahl linearer Ungleichungen 
_ genügen, die durch den topologischen Typus des Gitters und die Art, wie wir die Vek- 
‚toren mit der Wabenzelle in Verbindung gebracht haben, bestimmt werden. 


Hofreiter (Wien). 
Algebraische Geometrie: 


Rey Pastor, J.: Einige Polareigenschaften ebener Kurven 3. Ordnung. Bol. Semin. 
mat. Argent. 4, Nr 15, 5 (1934) [Spanisch]. 


| Sapienza, Luigi: Sulla geometria delle quartiche piane. Acta Soc. Gioeniae Cati- 
nenses Naturalium Sci. 20, Mem. XX, 1—25 (1934). 

Die ool# ebenen Kurven 4. Klasse werden als Punkte eines Raumes 8, angenommen; 
eine Kurve 4. Ordnung bestimmt dann ein apolares oo13 Linearsystem von Enveloppen 
4. Klasse, so daß die oo!* Kurven 4. Ordnung auf die Hyperebenen des Raumes 8,4 
abgebildet werden. Mit elementaren synthetischen Betrachtungen studiert Verf. 
14 verschiedene Mannigfaltigkeiten des Raumes $},, die den Enveloppen 4. Klasse 
mit mehrfachen Geraden entsprechen (Enveloppen 4. Klasse mit einer dreifachen 
Geraden, mit 1 oder 2 oder 3 Doppelgeraden usw.); und ihre 14 dualen Mannigfaltigkeiten. 
Die Fläche #1, die die 00% 4mal gezählten Strahlbüschel darstellt, wird besonders 
diskutiert. Ebenso die 7}, deren Punkte den Enveloppen 4. Klasse entsprechen, 
die ein dreifaches Strahlbüschel enthalten; auf dieser V, liegen die oo® Tangential- 
ebenen der Fläche #1% und auch oo? Flächen 7°, die 71% berühren; sie ist rational 
und wird auf einem Raume S, derart abgebildet, daß ihrer hyperebenen Schnitt-V, 
Hyperflächen 4. Ordnung mit einer dreifachen und einer einfachen Geraden entsprechen. 

E.@. Togliatti (Genova). 
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Du Val, Patriek: On the diseovery of linear systems of plane eurves of given genus. | 


J. London Math. Soc. 10, 7—11 (1935). 


Un probleme bien connu, est celui de reduire les systemes lineaires de | 
courbes planes — de genre z donne — & un nombre fini de types, en se servant des 
transformations cremoniennes du plan. Ici l’a. rappelle que le procede generalement |} 
employ& pour resoudre cette question, s’appuye sur la consideration des systemes || 
adjoints successifs; il prouve que — moyennant Padjonction — le genre peut | 
augmenter: mais que, apres un certain nombre fini d’adjonctions, le genre ne fait | 
que diminuer. Ceci permet d’abaisser le genre des systemes dont on a & faire, jusqu’& | 
aboutir & des syst&mes (de genre <3) pour lesquels la classification est connue; apres, | 
en faisant le chemin invers, on peut obtenir la reduction des systemes initialement | 


consideres. Cette voie est developpee dans les cas den =3etdern=4. — L’a. 


glisse sur la possibilite que les syst&mes dont il traite ayent des courbes fondamen- | 
tales, et il ne recherche pas si les systemes nouveaux qu’il obtient sont des veritables | 


systemes lineaires infinis. Beniamino Segre (Bologna). 


Du Val, Patriek: On surfaces having a net whose grade does not exceed its genus. | 


J. London Math. Soc. 10, 12—15 (1935). 


Dans ce travail l’a. etudie les surfaces algebriques qui contiennent un reseau R 
de courbes dont le degr& n ne d&passe pas le genre (done pour lequel la serie | 
caracteristique est necessairement sp&ciale), en ayant recours au plan n-ple o 
— qu’il suppose avoir seulement des singularites ordinaires — obtenu en rapportant 
projectivement les courbes de R aux droites de o. L’a. considere aussi la surface ® 
image projective du systeme lin&eaire complet adjoint & R, et les ©? 
espaces lindaires determines par les groupes de n points de ® qui correspondent 
aux groupes caracteristiques du reseau R. En se servant de la representation surleplano 
du systeme form& par ces espaces, il demontre qu’une surface est necessairement 


reguliere ou de genre geometrique nul, si elle possede un reseau de courbes dont 
au, plus un nombre fini de courbes soient reductibles, et dont le genre soit 
lie au degr& par une des relations z=n a =n-+]. B. Segre (Bologna). 


Miglio, Maria: Aleune eurve gobbe generabili mediante stelle riferite in una tras- 
formazione (I, !). Acta Soc. Gioeniae Catinenses Naturalium Sci. 20, Mem. XIII, : 


1—21 (1934). 

Ce travail est dedie a l’etude des courbes gauches algebriques, pouvant 
&tre engendrees comme lieux des points communs & deux droites qui s’appuyent et se 
correspondent dans une transformation r algebrique entre deux gerbes regl&ees 


(disposees generiquement dans l’espace). — Le $1 donne la classification des courbes 


partieulieres de l’espece envisagee, qui appartiennent & une quadrique Le 


$2 — en se basant surtout sur des resultats obtenus par R. Ragonesi [Acta Soc. 


Gioeniae Catinenses Naturalium. Sci., 5. s. 18, $3 (1932); ce Zbl.4, 268] — traite 
le cas oü 7 est une transformation quadratique quelconque. Le $ 3 considere les 

courbes du 6M® ordre et genre 3 de l’espace, pour lesquelles il ne passe pas de quadri- 
que; ces courbes peuvent (dans une infinit de manieres) &tre engendrees moyennant 
deux gerbes reglees rapportees suivant une transformation birationnelle d’un 


certain type particulier, et r&ciproquement; d’iei s’ensuit qu’il existe precisement une 
de ces sextiques, contenant 12 points generiquement assignes dans l’espace. Le $4, 


enfin, s’oecupe du cas oü r est une des transformations d’ordre n et d’indices 


(n, n) qui ont et& signalees par G. Marletta [Acta Soc. Gioeniae Catinenses Natu- 
ralium Sci., 5. 8.19 (1933); ce Zbl. 7, 224], et du cas oü r est une transformation 
cubique d’indices (2,2) et de genre nul. Beniamino Segre (Bologna). 


Ramamurti, B.: Linear ecomplexes related to a rational norm eurve. Proc. Indian 


Acad. Sci., Seet. A 1, 457—472 (1935). 


Em], 


Im Raume 8, ist eine rationale Normal-O* gegeben ; jede Korrelation des Raumes 8, 
erzeugt dann auf C* eine (n, n)-Korrespondenz zwischen reziproken Punktepaaren, 
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die auf 0” liegen, und führt so zu einer Form der Grade n, n in zwei Reihen von Ver- 
änderlichen t,,15;4,t,. Verf. betrachtet insbesondere die Formen, die aus Null- 
systemen des Raumes $, entstehen, und gibt die formentheoretischen Bedingungen, 
damit das Nullsystem einen gegebenen Rang habe. Andere Eigenschaften betreffen 
die linearen Strahlenkomplexe &, die mit allen linearen S,_,-Komplexen apolar sind, 
die die oskulierenden S,_, von C” enthalten; 2’ wird durch die Bedingung bestimmt, 
2n— 2 Tangenten von 0" zu enthalten; man findet hier eine geometrische Deutung 
der Reihe der vierten Überschiebungen der Form (2n — 2)-Grades, die die Berührungs- 
punkte jener 2n — 2 Tangenten darstellt. Eine bekannte Korrespondenz zwischen 
linearen Strahlenkomplexen des Raumes 8, und Quadriken eines Raumes S,_, ge- 
stattet dann, die gefundenen Sätze in Eigenschaften von Quadriken in bezug auf eine 
rationale Normalkurve zu transformieren. Besonderer Fall, wo & speziell ist (aus 
Geraden besteht, die einen $„_, schneiden). E.G. Togliatti (Genova). 

Rangaswami, K.: On linear complexes eorresponding to subrational pedal quartics 
on a quadrie. J. Annamalai Univ. 4, 65—68 (1935). 

Eine Schar von Quadriken I; +0)#=0 (=0,1,2,3) ist gegeben; jede 


| Ebene & bestimmt eindeutig eine ‚Achse‘ a, Ort der Pole von & in bezug auf alle 


Quadriken der Schar; wenn eine Quadrik Q@ = D’a,u; = 0 der Schar ausgewählt wird, 


‚so entsprechen sich zwei Ebenen &, «’, deren Achsen a, a’ in bezug auf Q reziprok 


sind, in einer bekannten kubischen Verwandtschaft; und die Geraden &&’ bilden 
einen kubischen Strahlenkomplex ©. Die Achsen, die einem gegebenen linearen Strah- 
lenkomplex I’ angehören, bilden eine (2,2)-Strahlenkongruenz; und die Pole der be- 
treffenden Ebenen in bezug auf Q erfüllen eine neue Quadrik. Es wird hier bewiesen, 
daß diese Quadrik und Q doppelt apolar sind (d.h. ihre Schnitt-C* oo! eingeschriebene 
aus Erzeugenden von Q bestehenden Vierseite besitzt), wenn J' dreimal gezählt und C 
apolar ist. E.@. Togliatti (Genova). 
Amin, A. Y.: Note on a property of a quartic surface in four dimensions. J. London 
Math. Soc. 10, 16—19 (1935). 

Es handelt sich um die Durchschnittfläche F% von zwei Quadriken des Raumes S$,. 
Es seien @, a, a, drei paarweise windschiefe Geraden der Fläche F*, und man schneide 


_F* mit einer Hyperebene o. Wenn die drei Schnittpunkte oa, auf der Schnittkurve oF 


eine „apolare Gruppe“ bilden [W. P. Milne, Proc. London Math. Soc. (2) 10, 209 (1912)], 
so muß o durch einen festen Punkt hindurchgehen. Es gibt 40 solche Punkte. Zwei 
komplementäre Doppelvieren von Geraden der Fläche F* führen nur zu 4 solchen 
Punkten, die in einer Ebene liegen; diese Ebene enthält auch die Spitzen von 3 der 


5 Kegel 2. Ordnung, die F* enthalten, usw. E.@. Toglatti (Genova). 


Senigaglia, Emma: Determinazione effettiva di un sistema minimo di quadriche 


‚ aventi per intersezione la superficie razionale normale dello spazio a 9 dimensioni. Giorn. 
| Mat. Battaglini, III. s. 72, 169—184 (1934). 


.La surface rationnelle F} de $, s’obtient en posant les 10 coordonndes homo- 
genes egales aux produits 3 & 3 de 3 parametres homog£enes. Il resulte du present 


' travail qu’on peut determiner effectivement un systöme minimum de 9 quadriques 


de S, ayant F} comme seule variete commune. Demonstration & partir d’un theor&me 


 d Ham) [Über die algebraische Darstellung der Normgebilde. Math. Ann. 79 
' (1919)] definissant un systeme de 36 quadriques ayant F} comme seule variete com- 


mune. On sait d’apres Kronecker (Grundzüge einer a tisalien Theorie der 
algebraischen Größen, $ 10. Crelles J. 1882) que le systeme minimum en question 
comprend au plus 10 hypersurfaces. P. Dubreil (Nancy). 
Plamitzer, Anton: Über Flächen (2?» +1). Ordnung mit einer n-fachen kubischen 
Raumkurve. J. reine angew. Math. 172, 193—216 (1935). 
Verf, betrachtet eine allgemeine Cremonasche Verwandtschaft n-ten Grades 


"zwischen zwei Ebenenbündeln W,, Wı; W, ist weiter mit einem dritten Ebenen- 


bündel W, kollinear verwandt. Die Schnittpunkte homologer Ebenen der drei Bündel 
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bilden die Fläche F des Titels. Verschiedene Eigenschaften dieser Fläche; einfache 
und mehrfache Geraden, die auf F liegen; ihre ebenen Schnittkurven ; rationale Kurven " 
der Fläche, die aus den Tangentialebenen eines rationalen Kegels des Bündels W, | 
entstehen; Sonderfälle usw. E.G. Toghiatti (Genova). 

Pedoe, D.: On a elass of irregular surfaces. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 48 | 
bis 49 (1935). | 

Considörons dans l’espace ordinaire la surface representee avec une &quation |j 


rn Pr(U} + 72) + QR(Ur— m) =0 m=2,n=2), | 


oü P,,Q,, U,, V, sont des polynömes generiques en (x, y, 2), ayant degre egal & l’indice | 
respectif. Cette surface rösulte irreguliere, puisqu’elle contient le faisceau de courbes | 


(d’ordre 7 8): Fehde 

15 2, =0 

dont le genre est (m — 1) (n — ]). Speer =s=3,0ur=3,s=1l,oouur=1,s=3, | 

les courbes envisagees sont elliptiques, et les invariants de la surface susdite ont | 

les valeurs: 
DBZMN PB =mtn 1. vo=1, IL =-e2rnr + <Z 

Beniamino Segre (Bologna). 

Godeaux, Lucien: Sur les surfaces algebriques de genres zero ayant des courbes | 

trieanoniques elliptiques. Bull. Acad. Roy. Belg., V.s. 20, 1124—1129 (1934). | 

Einige Bemerkungen über diejenige algebraische Flächen, für de ,=p,=0, | 

p®) = 1 ist, und deren 3-kanonische Kurven aus einem festen Teile und aus den Kurven 

eines irreduziblen Büschels bestehen. Es wird bewiesen, daß im Büschel entweder 2 


HH )-0, 


oder 3 mehrfache Kurven vorhanden sind, deren Form bestimmt wird; es werden auch | 


die 2- und 3-kanonischen Kurven bestimmt. E.@. Togliatti (Genova). 
Maroni, Arturo: Sui sistemi algebriei di eurve ridueibili appartenenti ad una super- | 
fieie algebriea. Boll. Un. Mat. Ital. 14, 4—9 (1935). 


L’Auteur &tablit le th&oreme suivant: sur une surface algebrique, tout systeme | 


algebrique (irreductible) de courbes reductibles sans partie fixe de dimension quel- | 
conque r et d’indice 1 est form& d’une involution dans un faisceau (demonstration || 
par recurrence sur r). Il en resulte que: sur une surface algebrique, tout systeme 
algebrique de courbes de dimension r et d’indice 1 ou bien est un systeme lineaire | 
ou bien s’obtient — en faisant &ventuellement abstraction d’une courbe fixe — en 
combinant r & r de toutes les manieres possibles, les groupes d’une involution irration- | 
nelle oo! dans un faisceau irrationnel. Le premier theoreme generalise le theoreme || 
connu de Bertini sur les systemes lineaires de courbes planes reductibles (v.p. ex. 
F. Severi, Trattato di Geometria algebrica, No 12); le second apporte un comple- 
ment & un theor&me d’Enriques (un systeme analogue, mais compose de courbes 
irreductibles, est lineaire, F. Enriques, Una questione sulla linearitä... Rend.R, | 
Accad. Lincei, Luglio 1893). P. Dubreil (Nancy). 

Baker, H. F.: On the theory of continuous systems of eurves on a surface. J. London 
Math. Soc. 10, 59—63 (1935). 

Eine algebraische (2,2)-Korrespondenz zwischen einem Ebenenbüschel und einem 
F®-Büschel erzeugt eine Fläche 8. Ordnung für die 9, = 3, ?,—=4 q=1 ist; sie ent- 
hält ein elliptisches Büschel elliptischer Kurven 3. Ordnung, die in den Ebenen des 
gegebenen Ebenenbüschels paarweise enthalten sind; die Achse r des Ebenenbüschels 
ist eine Doppelgerade von F®. Die Schnittkurve der Fläche mit einer Ebene des 
Büschels gehört zwei verschiedenen kontinuierlichen Systemen von Kurven 8. Ordnung 
an: dem 00% Linearsystem aller ebenen Schnittkurven von F® und dem oo? nicht- 
linearen System aller Paare von c? des elliptischen Büschels, denen aber die zweimal 
gezählte Gerade r hinzuzufügen ist. Man hat so ein Beispiel eines algebraischen Systems 
von Kurven, das reduzibel oder irreduzibel ist, je nachdem es als Gesamtheit von Kurven | 
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oder als Gesamtheit von Linearsystemen betrachtet wird. Die, nicht neue, Bemerkung 
hat in der Theorie der algebraischen Flächen zu verschiedenen Definitionen der alge- 
braischen Äquivalenz von zwei Kurven Veranlassung gegeben; vgl. G. Albanese, 
Ann. Matem. (3) 24 (1915); O. Zariski, Algebraic Surfaces, V2 (1935). (Vgl. Be 
Zbl. 10, 371 [Zariski].) Toglatti (Genova). 


Babbage, D. W.: On the resolution of Cremona transformations and partieularly 


' those of genus one in space of three dimensions. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 31 


| bis 47 (1935). 


In den hier betrachteten Cremonaschen Verwandtschaften bestehen die zwei 
homaloidalen Flächensysteme aus nicht geradlinigen Flächen mit elliptischen Schnitt- 
kurven. Sie werden in Faktoren zerlegt, die folgenden vier Typen angehören: a) die 


' (3,3)-Transformation, die durch drei bilineare Gleichungen dargestellt werden kann; 
''b) die (2,2)-Transformation, die aus einer V3 des Raumes 8, durch Projektion aus 


zwei ihrer Punkte erhalten werden kann; c) d) die (3,3)- und (4,4)-Transformationen, 
die aus einer V3 mit zwei Doppelpunkten und aus einer 7% mit zwei dreifachen Punkten 
des Raumes S, durch Projektion aus den zwei mehrfachen Punkten erhalten werden. 


| In den Beweisen werden die behandelten Transformationen oft durch verschiedene 


Projektionen geeigneter höherer Mannigfaltigkeiten erzeugt und zerlegt. Die Fälle, 
wo die betrachteten Flächensysteme unendlich benachbarte Singularitäten besitzen, 
müßten aber genauer untersucht werden. E.@. Togliatti (Genova). 


Marletta, Giuseppe: Le trasformazioni piane quadratiche e eubiche. Acta Soc. 
Gioeniae Catinenses Naturalium Sci. 20, Mem. XV, 1-6 (1934). 
Une correspondance algebrique r — entre deux plans m et m’ — est dite 
d’indices (/, 7’), si, 4 un point generiquement fixe sur un des deux plans , x’, elle 
dait respectivement correspondre sur l’autre plan un groupe de /’ ou de I points. Lorsque 


| le premier point decrit — sur x ou sur n’ — une droite generique, le groupe susdit 


engendre — sur 7 ou sur 7% — une courbe algebrique dont, dans les deux cas, soit 
ordonnement p’ ou p le genre. L’ordre de cette courbe a toujours la m&me valeur; et 
ce nombre, n, est nomme& l’ordre de la correspondance z. — Ici l’a., en supposant zz 


Jet ’ distinets et disposes generiquement dans l’espace ordinaire, considere la con- 


gruence des droites joignant deux points de ces plans qui se correspondent dans 7; 
cette congruence al’ordren +1 + 1’, la classe n et le genre sectionnel egal a p+p’+n—1. 


| | En se basant sur des proprietes connues des congruences algebriques de droites de 
Pespace [v. notamment G. Fano, Mem. Accad. Sci. Torino, 2. s., 51 (1902)], l’a. par- 


‚ vient & determiner les valeurs possibles des indices d’une correspondance T 


| quisoit quadratigque ou cubique (A savoir, dont l’ordre soit egal a 2 ou & 3). Dans 


Ni 
I 


le premier cas (n — 2), il retrouve de la sorte les resultats de R. Ragonesi [Acta Soc. 


 Gioeniae Catinenses Naturalium Sei., 5.s. 18, 882,3 (1932); ce Zbl. 4, 268]. Dans 


le deuxieme cas (n = 3), il prouve que les indices (, /’) peuvent seulement avoir les 
' valeurs suivantes 
EZ BEN Wal); (1, 2); (1,3), (1, 4), (1, 5), 
a nn, =0:| od (a8), 
der DT (1, 2), (1,3), (1,4), (1,5), 
en (u.0, WR un 


purp=1,p=1: (2,2), (2,3), (3,3); 
et il etablit aussi l’effective existence des 20 transformations cubiques correspon- 
dantes. Beniamino Segre (Bologna). 


Linsman, M.: Sur les courbes fondamentales simples des transformations biration- 
nelles de P’espace. Bull. Soc. Roy. Sci. Liege 4, 18—21 (1935). 
' L’Auteur &tablit qu’une courbe fondamentale simple d’une transformation bi- 
Tationnelle de l’espace appartient en general & trois surfaces fondamentales (ou & trois 
nappes de telles surfaces) et indique la generation de ces surfaces.  P. Dubreil. 
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Jaequart, P.: Sur une transformation birationnelle du troisitme ordre de l’espace. | 
Bull. Soc. Roy. Sci. Liege 4, 21—24 (1935). | 
Etude detaillee d’une transformation birationnelle du troisieme ordre definie &° 
partir d’une cubique gauche. P. Dubreil (Nancy). 
Turri, Tullio: I gruppi bilineari di omografie razionali i quali non laseiano fisso | 
aleuno spazio razionale. Applieazione alle matriei di Riemann. Rend. Semin. Fac. Sci. ' 
Univ. Cagliari 4, 90—91 (1934). 


Room, T. G.: Notes on determinantal manifolds. II. The normal spaces of the mani- \ 
folds represented by the vanishing of minors of highest order, and of order 2 in a matrix | 
of linear forms. J. London Math. Soc. 10, 19—20 (1935). N 

Beweis, daß die schon früher betrachtete Mannigfaltigkeit (|p, q|, [n]) (vgl. dies. 
Zbl. 8, 194) normal ist, die Fälle ausgenommen, wwn=qg—p-+loderp=1 ist; | 
es ist die Mannigfaltigkeit, die man durch Nullsetzen aller p-reihigen Determinanten | 
einer (p, q)-Matrix (wobei p<g) erhält, deren Elemente Linearformen in den Punkt- 
koordinaten des Raumes S, sind. E.G. Togliatti (Genova). 

Pretti, Fabio: Su aleune varietä covarianti della eonfigurazione formata dr +2 | 
iperpiani di un S. Giorn. Mat. Battaglini, III. s. 72, 201—219 (1934). 

Einige Untersuchungen über die Gruppe @,;3) der Kollineationen, die r +2] 


Hyperebenen eines Raumes S, miteinander vertauschen, und über die betreffenden 
invarianten Mannigfaltigkeiten: einleitende geometrische und analytische Betrach- 
tungen; fundamentale invariante Hyperflächen; Gleichung der invarianten Hyper- 
flächen einer gegebenen Ordnung und Dimension des aus ihnen gebildeten Linear- 
systems; singuläre Punkte jener Hyperflächen. Der Fall, wo r=3, wird besonders | 
betrachtet: Gleichungen der invarianten Flächen der ersten 12 Ordnungen; Beispiele, | 
und darunter die reine Steinersche Fläche eines Pentaeders; invariante Kurven un- | 
gerader Ordnung; invariante Kurven einer geraden Ordnung <20. . E.G. Togliatti. | 


Differentialgeometrie: 


Hadamard, J.: Extrait d’une lettre &M.T. Kubota. Töhoku Math. J, 40, 198 (1935). | 

Es wird bemerkt, daß eine Darstellung der Torsion einer Krümmungslinie, die der | 
Ref. (vgl. dies. Zbl. 9, 127) durch eine kleine Rechnung direkt hergeleitet hat, damit . 
gleichwertig ist, daß die geodätische Torsion einer Krümmungslinie verschwindet. 
W.Fenchel (Kopenhagen). 

Mikami, Misawo: A few new elasses of ruled surfaces. Töhoku Math. J. 40, 259 

bis 269 (1935). | } 
In Fortsetzung einer früheren Arbeit [Sci. Rep. Töhoku Univ., I. s. 22, 687—696 
(1933); dies. Zbl. 7, 423] werden Paare von Regelflächen 8 und 8* untersucht, die ' 
sich in spezieller gegenseitiger Lage befinden: 1. Die Flächennormalen von 8 in den. 
Punkten der Striktionslinie sollen Erzeugende von S* sein. 2. Die Flächennormalen || 
von S in den Punkten der Striktionslinie sind zugleich Flächennormalen von S8* in | 
den Punkten der Striktionslinie von $*. Hieran schließen sich weitere Verallgemeine- 
rungen. Es werden die notwendigen und hinreichenden Bedingungen angegeben, die | 
eine Fläche $ erfüllen muß, damit eine zugehörige Fläche S* von der verlangten 
Beschaffenheit existiert. Die Eigenschaften dieser Flächenpaare entsprechen im 2. Falle 
den bekannten Eigenschaften von Bertrandkurven, als deren Verallgemeinerungen sich | 
diese Regelflächenpaare auffassen lassen. H. Seifert (Dresden). 
Delgleize, A.: Sur les surfaces minima et leurs transformations. Bull. Acad. Roy. | 
Belg., V.s. 20, 1133—1147 (1934). 
Soit S et 2 deux surfaces minima en transformation de Ribaucour, definies 

par les formules de Monge: 25 —= At) + A,(r), zx = a(t) + &,(r). L’auteur con- | 
sidere deux surfaces minima Yet ®B: xy = Alt) + %,(r), 25 = a(t) + A,(r) qu’on | 
appelle les transformees (+i) et (—i) de 8. La transformee (—?) de Y correspond | 
& 8 dans une transformation de Ribaucour. Inversement, toute transformation | 
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de Ribaucour est le produit de deux transformations (+?) et (—?) de m&me con- 
stante. S. Finikoff (Moscou). 


Delgleize, A.: Sur les surfaces de Guichard et les transformations de Bäcklund. 
Bull. Soc. Roy. Sci. Liege 4, 10—14 (1935). 


Une surface 8 & courbure constante positive —, est une surface de Guichard 


R 
particuliere de premiere espece. On peut donc y appliquer la transformation de Gui- 
chard qui en deduit des surfaces I isothermiques. L’auteur montre par un calcul 


: 7 Sul Fe 
direct que la courbure moyenne de / est constante et egale a „. Done la surface $ 


parallele a / a la distance R de celle-ci est une deformee imaginaire de la sphere du 


rayon R. La transformation (S — S) est une transformation de Bäcklund& o=in. 
S. Finikoff (Moscou). 


Su, Buchin: On the transformations Z% of (ech and applications to the affine 
differential geometry of a surface. Töhoku Math. J. 40, 37—56 (1935). 

Verf. hat in früheren Arbeiten eine einparametrische Schar von Kegeln 4. Ord- 
nung /,(k) konstruiert, die affin-invariant mit der Umgebung eines Flächenpunktes 
verbunden sind. In dieser Kegelschar zerfallen zwei Kegel in die doppelt-zählende 


" Tangentenebene der Fläche und die Haackschen Krümmungskegel I%,Ty. Verf. 


stellt sich die Aufgabe: Gegeben sind 3, 1% ; es ist die Schar I,(k) zu konstruieren. — 
Im ersten Teil der Arbeit wird eine projektive Verallgemeinerung des Problems behan- 
delt. Es ergeben sich Konstruktionen für die Liesche Polarverwandtschaft, die Mou- 
tardsche und die Segresche Korrelation und die Transformationen 3, von Öech 
sowie für die Elemente der projektiven Flächentheorie. — Die Ergebnisse dieser Unter- 
suchungen werden im zweiten Teile auf die affine Flächentheorie angewandt. Aus 
T%5 und I%' werden zwei Scharen von quadratischen Kegeln /%(k) und I%(k) gewonnen, 
die unmittelbar zur Konstruktion von /,(k) führen. Es folgt eine Reihe interessanter 


Sätze, die insbesondere den Zusammenhang mit dem Kegel von Blaschke aufdecken. 


W. Haack (Danzig). 


Knothe, Herbert: Zur differentiellen Liniengeometrie einer zwölfgliedrigen Gruppe. 
H. Töhoku Math. J. 40, 199—215 (1935). 

Die vorliegende Arbeit ist eine direkte Fortsetzung der Dissertation des Verf. 
[Math. Z. 38, 45—69 (1933); dies. Zbl. 8, 32]. Die beiden ersten Paragraphen sind 
der Untersuchung spezieller Strahlensysteme gewidmet. Von besonderer Bedeutung 
sind die Strahlensysteme, deren Hauptflächen Speerketten sind. Es gibt 6 wesent- 
lich verschiedene Typen solcher Systeme, die ausführlich beschrieben werden. Der 


" erste Typus wird Parabelstrahlensystem genannt (P-System). Im letzten Paragraphen 


werden die Beziehungen der P-Systeme zu allgemeinen Strahl.-Syst. aufgedeckt. 


Es gibt z.B. genau ein P-System, das ein allgemeines Strahl.-Syst. in 2. Ordnung 
!) berührt. Daher kann an einem P-System gezeigt werden, daß ein allg. Strahl.-Syst. 
' gegenüber @,, genau 2 Invarianten besitzt, die von den ersten und zweiten Ableitungen 
abhängen, und eine geometrische Deutung der Invarianten gegeben werden. 


W. Haack (Danzig). 


Chem, Shing-Shen: Triads of reetilinear congruences with generators in correspon- 


) denee. Töhoku Math. J. 40, 179—188 (1935). 


L’auteur considere l’ensemble de trois congruences rapporte au tetraedre dont 
deux ar&tes opposees engendrent deux congruences en question et deux autres coupent 
le rayon homologue de la troisitme. Il en determine les elements focaux, les complexes 
lineaires contenant les trois rayons homologues qui touchent une congruence, ceux 
dont le systeme nul fait correspondre aux foyers d’une congruence les plans focaux 


homologues de celle-ei, la quadrique determinee par les trois rayons homologues, les 


points caracteristiques de la quadrique construite etc. S. Finikoff (Moscou). 
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Chem, Shing-Shen: Associate quadratie eomplexes of a rectilinear congruence.. 
Töhoku Math. J. 40, 2933—316 (1935). 


Le complexe quadratique K, associe au foyer y d’une congruence (yz) contient _ 


les droites qui joignent y aux points du rayon zo de la transformee deLaplace de (yz), 


et leurs infiniment voisines du second ordre. Il existe o0% complexes K, si certain 


invariant Ö, n’est pas nul. Leur intersection est le faisceau (%,20) et une congruence (2,2) 
associce & y. La congruence #, — 0 possede 00% complexes K,. Leur intersection 
est le faisceau (Y,z0) et une congruence lineaire. St-deux congruences consecutives 
d’une suite de Laplace sont W et#, =0 & la fois, toutes les congruences de la suite 
le sont. Les congruences W qui sont d, =%,—= (0, appartiennent & un complexe 
lineaire. Examen des especes particulieres de X,,, leurs singularites, les congruences (2,2) 
associees etc. S. Finikoff (Moscou). 


Rossinski, Serge: Deformation d’une congruence rectiligne avec corservation des 


surfaces regl&es prineipales. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 515—516 (1935). 

Les rayons d’une congruence (' sont invariablement lies aux plans tangents per- 
pendiculaires d’une surface 8. L’auteur examine la deformation de 8 & reseau conjugue 
persistant R qui transforme les surfaces reglees principales de C en surfaces principales. 
Il a des solutions & signaler: 1° S est une surface minima, R est le reseau de ses lignes 
minima, Ü est une congruence isotrope. 2° 8 est une surface moulure arbitraire, R est 
le reseau de ses lignes de courbure, ( est une congruence normale. 8. Finikoff. 

Ricei, Giovanni: Una proprietä caratteristica delle congruenze di sfere di Ribaucour 
illimitatamente deformabili. Giorn. Mat. Battaglıni, III. s. 72, 220—234 (1934). 

Soit (2 une congruence de spheres du rayon R dont $ est la surface de centres, 


cipaux de 2,2. Cela pose, 


1 Re. ar 1 1 


5, 3 deux nappes de l’enveloppe et E,, O2, O1, O, les rayons de courbure prin- 


di 


FE ch RE ae 0 ae a a 


sont invariants par rapport & toutes les deformations de 8. S’il existe un invariant 


® (01 02; 01; 02, U, v) independant de J|, J,, la congruence 4 est celle de Ribaucour 
(= les lignes de courbure de 3, 2 se correspondent) et conserve cette propriete pen- 
dant toutes les deformations de 8. 8. Finikoff (Moscou). 


i 
\ 
N 
| 


| 


@ Salkowski, Erieh: Affine Differentialgeometrie. (Göschens Lehrbücherei. 


Gruppe 1. Reine u. angew. Math. Bd. 22.) Berlin u. Leipzig: Walter de Gruyter & Co. 
1934. 204 8. u. 23 Fig. geb. RM. 10.—. 


Le but du livre est „den Anfänger mit den Begriffsbildungen der Tensorrechnung } 


vertraut zu machen“. L’algebre tensorielle developpee & plusieurs reprises et entremelee 


avec les premieres notions de la geometrie affine des courbes planes et gauches, la 
differentiation covariante et surtout la geometrie de la forme differentielle quadratique 


; 
& 
) 
\ 
| 
2 


sont exposces avec beaucoup de simplieite. Elles sont appliquees & la theorie des sur- 


faces pour en construire les formes fondamentales 1° dans la geometrie du groupe 
affine special 2° dans la geometrie du sous-groupe qui laisse invariant l’origine. Le 
reste du livre contient des esquisses des theories bien connues de la transformation de 


Laplace, des douze surfaces de Darboux, des surfaces reglees. 8. Finikoff. 
Griss, 6. F. €.: Differentialinvarianten von relativen Vektoren. Compositio Math. 1, 
420—428 (1935). 
Diese Arbeit schließt sich den Arbeiten des Verf. in Compositio Math. 1, 238-247 


(1934) (dies. Zbl. 9, 410) und Akad. Wetensch. Amsterdam 37, 82—87 (1934) (dies. 


Zbl. 9, 36) an. Unter einem relativen kovarianten Vektor wird wie gewöhnlich ein 


System von Bestimmungszahlen verstanden, welches sich bei affinen Transformationen 
bis auf eine Potenz der Transformationsdeterminante linear homogen transformiert. 
Für allgemeines n werden nun Reduktionssätze für die Differentialinvarianten erster 
Ordnung bei einem kontravarianten, bei zwei kovarianten, bei zwei kontravarianten 


u 
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und bei »n kovarianten relativen Vektoren gefunden. Dann werden für n—=3 und 
n—= 4 die Differentialinvarianten zweiter Ordnung von zwei kovarianten relativen 
Vektoren abgeleitet. Andere Fälle können auf die erwähnten Fälle zurückgeführt 
‚werden. Struik (Haarlem). 

Vanderslice, John L.: Conformal tensor invariants. Proc. Nat. Acad. Sci. U.S.A. 
20, 672—676 (1934). 

Diese Arbeit enthält eine neue Methode, um ein vollständiges System konformer 
Invarianten einer Riemannschen Mannigsfaltigkeit zu finden. Dazu wird erst eine 
neue Definition für die konforme kovariante Ableitung aufgestellt und dann das 
Theorem bewiesen, daß der vollständige Konformkrümmungstensor und seine suk- 
zessiven konformen Ableitungen zusammen mit dem Fundamentaltensor vom Ge- 
wicht — 2/n das verlangte vollständige System bilden. In Notation und Bezeichnungs- 
weise schließt diese Arbeit sich dem Buche von T.Y. Thomas, Differential Invariants 
of Generalized Spaces (1934) (dies. Zbl. 9, 85) an. Struik (Haarlem). 

Calonghi, Mario: Sulla eurvatura delle varietä degli spazi riemanniani. Ann. Mat. 
pura appl., IV. s. 13, 171—189 (1935). 

Es werden einige Eigenschaften einer n-dimensionalen Riemannschen Mannig- 
faltigkeit V,„ in einer Riemannschen Mannigfaltigkeit V,„, bewiesen, die sich auf die 
‘Summe und auf die Summe zweifaktoriger Produkte der Hauptkrümmungen in bezug 
auf eine Normale der V,„ beziehen. Dabei werden einige Ungleichheiten und eine 
Beziehung zu den Volterraschen Funktionalen festgestellt. Einige Sätze über die 
Weise, den Begriff der Indikatrix auf eine V, in der V, zu erweitern (im Sinne der 
älteren Arbeiten von Kühne und Kommerell), beschließen die Arbeit. Strurk. 

Perepelkine, Dimitri: Sur la transformation conforme et la courbure riemannienne 
' normale intrinseque d’une V„. dans V„. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 513—515 (1935). 
Bei der Umeichung des Fundamentaltensors *g,, — 0°g,. gehen die Riceischen 
" Rotationskoeffizienten /";, (in bezug auf ein orthogonales n-Bein A%) in */, über 
*Ti, == oT; + 3% — 6,7) | 
(mit s, = 44 0,logo, = s,g*”A}). Wenn die Vektoren 4, (,b=1,...,m) in 
‚einer V,„ liegen, die übrigen 4, (,/=m-+]1,...,n) dagegen zu V,„ orthogonal sind, 
so ist insbesondere nach (1), R Te, ge Te. 0) 


' Aus diesen zwei Formeln lassen sich sofort verschiedene eichinvariante Eigenschaften 
der V,„, ausrechnen. Als Beispiel soll hier die Formel für die Krümmungsgröße an- 
gegeben werden: “40, #4, “Ki; — 44, 45, K;;;* 

die aus (1), (2) nach der Definition von K folgt. Hlavaty (Praha). 


Slebodziniski, W.: Notice sur les variet&s a connexion affine. ©. R. Soc. Sci. Varsovie 
27, 27—31 (1934). 
| Die Transformationsgruppe 


Ö 
oe Leu (be ee 


in einer X, verursacht folgende Abbildung benachbarter Tangentialräume 
da +0 + wa —=0. 
Daraus entspringt sofort eine Übertragung mit den Koeffizienten 7%, = öf«a,, wo 


bo) 
© = a.@°. In allgemeinen Koordinaten hat man also 
Ti. Ar gen Ai + Alan, (,0,4,u=n-+-]1,...,2n) 
wo ! w— AddEt, 4, = aA}, AA = 4; 
und daraus können die Bestimmungszahlen R,,,;” und $,,.” der Krümmungsgröße 
und der Torsionsgröße sofort berechnet werden. Bei der Umkreisung eines infini- 
tesimalen Parallelogramms ändert sich der bewegte Vektor proportional. Hlavaty. 


27* 
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Yano, Kentaro: On the theory of linear connections in the manifold admitting | 
homogeneous contaet transformations. Proc. Phys.-Math. Soc. Jap., III. s. 17, 39 bis ]) 


47 (1935). 


Anschließend an seine frühere Arbeit ‚On the linear displacement in the gene- | 


ralized manifold“ [Proc. Phys.-Math. Soc. Jap., III. s. 16, 318—326 (1934); dies. Zbl. 
10, 38] untersucht nun der Verf. den. allgemeineren Fall, dessen Grundlage die Trans- 


formationssruppe ; 5 
SrupP = (a) 


ur =u(2,u) 


mit nicht verschwindender Determinante (und gewissen Homogenitätsbedingungen) | 


ist. Dabei wird vorausgesetzt 
wvd=0, dw-— Dd,de = 
Zuerst werden die Größen in üblicher Weise Fr der Koeffizienten 
” dw 


Aa +5 Bur Dan, 
a 0x oa 
HT Par 


definiert und nachher auch die Konnexion eingeführt. Die kovariante Ableitung I 


eines kovarianten Vektors ist z. u 


nr —! a Dont I, %- 


Ozuı 


Die Arbeit endet mit der Berechnung der Anwendung von M,V,; und der (verall- 1 


gemeinerten) Padova-Bianchischen Identität. Hlavaty (Praha). 

Golab, St.: Sur la mesure des aires dans les espaces de Finsler. C. R. Acad. Sci., 
Paris 200, 197—199 (1935). 

If the metrie of a space is given by %(z, p), the area of a domain D may be defined 
in more than one way. Without loss of generality we may consider a space of two 
dimensions and in the domain D take a congruence ® = fi(t,a) @=1,2); then the 
area may be defined according to Landsberg as 


2 = ragen, 


= du ie ya dı2 ar Var (= sa) 
(Pr)? 2 } 
Another definition is given by the author as 


2= 1/3 —Bı (2» ). Su (2, g))detaae. KA 


This definition has the advantage of depending only on the first derivatives of % and 
being independent of parametrisation of the congruence. Both reduce to the classical 
definition of area if the metrie is Riemannian. M. 8. Knebelman (Princeton). 


where 


Mechanik. 


@® Encyklopädie der mathematischen Wissenschaften mit Einsehluß ihrer An- 
wendungen. Hrsg. im Auftr. d. Akademien d. Wiss. zu Berlin, Göttingen, Heidelberg, 
Leipzig, München u. Wien. Bd. 4,1, II, H. 4. Prange, 6.: Die allgemeinen Integrations- 
methoden der analytischen Mechanik. Leipzig: B. G. Teubner 1935. S. XIII, 505—804 


u. 3Fig. RM. 12.20. 
The great Encyklopädie, the publication of which began in 1898, is at last completed 


by this long and valuable monograph on the general integration-methods of analyticaldynamices. 


The article may be regarded as the continuation and completion of that written by P. Stäckel 
in 1905 in Vol. 4, 1, I of the Encyklopädie, which described the theory of the dynamics 
of particles and rigid bodies, so far as it can be treated by the ““elementary’’ methods of Analysis: 
here the “higher” methods are introduced. — The first chapter, which is concerned with the 
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 differential equations of motion (Lagrange’s equations, Principle of least Constraint, ete.) 
contains a section on Painleve’s general discussion of the singularities of trajeetories, and is 
followed by a chapter on Variational Principles (Least Action, ete.). Then comes a discussion 
.) of the method of Variation of Constants, the Characteristic Function, and Jacobi’s development 
of Hamilton’s researches. 'The fourth chapter deals with Varied Action and the Hamilton- 
Jacobi partial differential equation, and the fifth with the theory of Integral-Invariants, 
Poincare’s theory of Stabilit& & la Poisson, and Adiabatic Invariants. The author then 
considers the systematic integration of a canonical system (connexion of an integral with an 
infinitesimal transformation, the involution-relation between two integrals, reduction of a 
canonical system when an integral is known, integrals rational in the momenta, etc.). The 
seventh chapter is concerned with canonical transformations and Pfaff’s systems, and the 
eighth with the transformation of one dynamical problem into another, and problems in which 
‚ the trajectories are invariant under groups of transformations. Whittaker (Edinburgh). 


Hamel, Georg: Das Hamiltonsche Prinzip bei niehtholonomen Systemen. Math. Ann. 
111, 94—97 (1935). 

Der „Kernersche‘“ Satz, daß das Hamiltonsche Prinzip nur bei holonomen Bin- 
dungen die Bewegungsgleichungen liefert, falls man die Variation im Sinne der klassi- 
schen Variationsrechnung vornimmt (Prace mat. fiz. 38; dies. Zbl. 2, 209), wird mit 
‚ den Methoden Hamels in ganz kurzer Form neu abgeleitet. Verf. hebt dabei hervor, 
daß der Satz nur richtig ist, wenn man völlige Äquivalenz der Eulerschen Gleichungen 
des Variationsproblems mit den Bewegungsgleichungen fordert, daß man dagegen, 
wie ein Beispiel zeigt, aus den Eulerschen Gleichungen evtl. doch die richtigen Bewe- 
gungsgleichungen erhalten kann, falls man über die auftretenden Lagrangeschen 
Faktoren geeignet verfügen darf. @. Prange (Hannover). 

Eisenhart, Luther Pfahler: Stäckel systems in conformal Euelidean space. Ann. 
of Math., II. s. 36, 57—70 (1935). 

This is a continuation of previous work (this Zbl. 9, 380) in which the general 
conditions for separable systems of Stäckel for the Schrödinger wave equation were 
 derived, and were applied to the case of Euclidean 3-space. The present paper solves 
the problem of Stäckel systems for conformal Euclidean 3-space, and determines in 
particular these systems for spaces for which in Cartesian coordinates the fundamental 
form is {dx? + dy? + dz®\/f(r?). In $7 the author considers the form to which Gron- 
‚wall reduced the Schrödinger equation of the helium atom for which f(r?) =r. It 
‚is shown that the coordinates are not separable in this case because of the form of V. — 
‚ In $8 are given the possible forms of the coefficients H7 appearing in the Schrödinger 
equation in three variables, which are soluble by separation of variables, when there 
is no additional requirement concerning the character ofthe space. Whittaker. 
| Madhava Rao, B. S.: Über die ein mechanisches System betreffenden Theoreme von 
 Liouville und Stäckel. Z. Physik 98, 320—328 (1935). 
| A new explicit method is given of writing a dynamical system of the Liouville 
type in the form of a system of the Stäckel type. A theorem of Levi-Civita, giving 
‚necessary and suffieient conditions for integrability by separation of variables, is used 
to show that in the case of two degrees of freedom the Liouville type is just as general 
as the Stäckel type, a fact which is a priori obvious. Lewis jr. (Princeton, N. J.). 

Drach, Jules: Sur lYintegration logique des @quations de la dynamique ä& deux 
variables: Forces eonservatives. Intögrales eubiques. Mouvements dans le plan. C. R. 
Acad. Sci., Paris 200, 22—26 (1935). 

The object of this paper is to characterize those dynamical systems with two degrees 
of freedom which admit (in addition to the energy integral) an integral rational in the 
momenta. Attention is principally restricted to the case where these rational functions 
are quadratic or cubie polynomials. Special application is made to planar motion. 

D.C. Lewis jr. (Princeton, N. J.). 

Popoviei, €.: Sur P&quilibre einömatique. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 35—38 (1935). 

A point of equilibrium, stable as the time becomes positively infinite, is said to 
"be a case of kinematicäl equilibrium, if a neighboring point, in approaching it, passes 
over a path of finite length. The principal result of the paper is that a center (in the 
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sense of Poincare) can not bea kinematical equilibrium point for systems of the second 
and third order. D.C. Lewis jr. (Princeton, N. J.). 

Woinarosky, Rudolf: Sur une maniere intrinsöque d’envisager la distribution des | 
vitesses dans un solide en mouvement. Bull. Math. Phys. Ecole polytechn. Bucarest } ln 
4, 6—9 (1933). 1a 

Akopian, A.: Sur les proprietes d’un veceteur que l’on peut nommer „moment centri- - 
fuge“. (Cambridge, England, 3.—9. VII. 1934.) Proc. 4. internat. Congr. appl. Mech., 
152—153 (1935). Er 

Vgl. dies. Zbl. 10, 83. 

Moisseiev, N.: Sulle eurve definite da un sistema di equazioni differenziali di secondo 
ordine. IV. Di aleune proprietä delle traiettorie nel problema del moto centrale di un 
punto riferito ad un sistema di assi rotanti. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 20, 
321—327 (1934). 

Application of the general methods developed by the author in a previous note | 
[Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 20, 261 (1934); this Zbl. 10, 320] is made to a 
system of differential equations of the form i 

2 —2ny=MW,,..9.+2nz = Wy.., 2= Ws; N 
where W= (2)? +Uler),;, ®=®+y; R=a?+y? +2 U being an? 
arbitrary function of r. D.C. Lewis jr. (Princeton, N. J.). 

Badalian, 6.: Zum Problem von zwei festen Zentren. oc. Scı. Fennica. Comment. 
phys.-math. 8, Nr 2, 1—25 (1935). 

Vgl. dies. Zbl. 10, 320. 

Popoft, K.: Sur les öquations aux variations dans le problöme restreint des trois corps. 
(Cambridge, England, 3.—9. VII. 1934.) Proc. 4. internat. Congr. appl. Mech., 236—237 
(1935). 
Gellusseau, Louis: Dötermination g&omötrique simple du veeteur eontrainte en 
grandeur et en position reelle. Bull. Sci. math., II. s. 58, 331—333 (1934). 
n,0 
On, | 
tensor and let (cos, sin.&) be the unit vector perpendicular to a generic plane element; | ° 
then the stress on this element is m ah (N, 608%, N, sin&). The end point of this‘ 


In the theory of plane stress let P = be the diagonal form of the stress 


vector traces the ellipse of Lamd 7 mE +3 ——=1. The normal to this ellipse at any 


point meets the cire 2 + yP = (n, + nj® "ab the point ((n} +N,) c08s&, (n) +N,) sin) 
and thus furnishes a geometrie construction for the “‘anomaly’”’ &. Similar considera- 
tions apply to three dimensional stress. Murnaghan. (Baltimore). 
Del Veechio, Guido: Proprietä fondamentale della deformazione pura infinitesima 
di un corpo continuo. Accad. Sci. Fis. e Mat. Napoli, Rend., IV. s. 4, 26—31 (1934). 
Es seien M und A zwei unendlich! nahe Punkte eines kontinuierlichen Körpers, |- 


& der Einheitsvektor der Richtung MA A mit Komponenten &, und &; ,k=1,2, 3)) 


3 
die Verzerrungsgrößen. Betrachtet man nun die drei Größen a, Zi &2 &%, und führt, 


man die Bedingung ein, daß sie als Komponenten eines Vektors a "angesehen wer fü 
sollen, so kann man leicht sehen, daß das skalare Produkt (&, @) nichts anderes ist als | 
| 


die relative Dehnung der Strecke MA. Wenn ß und b für die Strecke M B eine analoge | ' 
Bedeutung haben, so ist (ß, a) = (b, &). Im weiteren werden einige Folgerungen aus | 
diesem Satze besprochen. 4. Lurje (Leningrad)., || ent 

Bouligand, Georges: Application de la notion de contingent & P’ötude de quelques. ü 
partieularitös du mouvement irrotationnel d’un liquide parfait pesant dans une auge fixe. h 
Bull. Soc. Roy. Sci. Liege 4, 15—18 (1935). h 


Der Begriff der ae gestattet es manchmal, die Natur der Singularität’ 
des Beschleunigungsfeldes zu beschreiben. W. Feller (Stockholm). 
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Korn, Arthur: Über die Erhaltung gewisser Flüssigkeitszustände. S.-B. Berlin. 
math. Ges. 33, 47—54 (1934). 
In einer inkompressiblen oder kompressiblen (barotropen) Flüssigkeit wird bei 


Abwesenheit äußerer Kräfte eine mit Geschwindigkeitskomponenten u — ee „de: 


finierte Bewegung erhalten, wenn sie zu einer Anfangszeit besteht. Der Verf. sucht 
die exakten und angenäherten Erhaltungsbedingungen des allgemeineren Zustandes 


u=U,+ ErotV + = +0,;... (k = konst., u = Dichte) mit passenden U,,..- 


und „Korrekturgliedern‘ 


t 
ie ou 0 Ov0p | Owoüp Ow 

vi -/b(& dx Fir ox dy Alk 6% 2) A 

(mit geeignet gewählter Funktion y). Ein Beispiel dieses Zustandes ist betrachtet, 
welches für eine mechanische Erklärung der Maxwell-Hertzschen Gleichungen zwi- 


schen den elektrischen und magnetischen Komponenten herangezogen werden kann. 
I. Kiebel (Leningrad)., 


Merlin, Emile: Sur deux inögalites et sur Paplatissement d’une figure d’öquilibre 
d’un fluide homogene en rotation autour d’un axe fixe. C. R. Acad. Scı., Paris 200, 
638—640 (1935). 

Verf. erhält auf Grund einiger interessanter Hilfssätze als obere Grenze der Ab- 
plattung einer mit der Winkelgeschwindigkeit & rotierenden@Gleichgewichtsfigur homo- 

oa? 


gener Flüssigkeit den Wert 1 — r yR (& der Radius der Kugel gleichen Volumens, 


db ad: 


f die Gaußsche Gravitationskonstante, u das Drehmoment der Flüssigkeit bezüglich 
der Rotationsachse). Maruhn (Leipzig). 


Lichtenstein f, L.: Zur Theorie der Gleichgewichtsfiguren homogener ;Flüssigkeiten. 
Math. Z. 39, 639—648 (1935). 

Diese nachgelassene Arbeit gibt eine neue und sehr einfache Methode zur Be- 
stimmung der Gleichgewichtsfiguren T, (Rand S,) homogener, inkompressibler Flüssig- 
keit.in der Nachbarschaft einer bekannten Gleichgewichtsfigur 7 (Rand 8). Wie in 
den früheren Arbeiten des Verf. [Math. Z. 1, 229—284 (1918); 7, 126—231 (1920); 
Gleichgewichtsfiguren rotierender Flüssigkeiten, S.36ff. Berlin 1933; dies. Zbl. 7, 
181—182] werden S, und S derart aufeinander bezogen, daß einem Punkte P, auf 8, 


{ ELLE 
der Fußpunkt P des von diesem Pünkte auf $ gefällten Lotes (PP, = £) zugeordnet 
wird. Die Aufgabe besteht nun darin, die Gleichung von $, in der Form &=£(€, n) 
zu bestimmen (&,n ein geeignetes Paar Gaußscher Parameter auf $). Neu ist hier, 
daß es genügt, lediglich die Stetigkeit von Z(£,]) vorauszusetzen, während die Exi- 


stenz von u. nicht benötigt wird. — Auf sehr interessante Weise wird die Differenz 


dE’ ön 
der Gravitationspotentiale von T, und 7 untersucht, wobei diesmal die Reihen- 
entwicklung nach Integralausdrücken vollständig vermieden werden kann. — Die 


linke Seite und die Hauptglieder der rechten Seite der Integro-Differentialgleichung 
des Problems (die diesmal eigentlich eine Integralgleichung ist) sind dieselben wie 
in den früheren Arbeiten, das Restglied ist allen den Abschätzungen unterworfen, 
die für die Konvergenz des Auflösungsverfahrens durch sukzessive Approximationen 


erforderlich sind. — Zum Schluß zeigt sich, daß 2, 5 vorhanden sind und auf 8 
einer H-Bedingung genügen, daß also dieselben Lösungen wie die der früheren Unter- 
suchungen gewonnen wurden. — Auch die Behandlung des Verzweigungsfalles wird 


kurz gestreift. — Das neben den Formeln nur sehr wenig Text enthaltende Manuskript 
des Verf. wurde von E. Hölder bearbeitet. Maruhn (Leipzig). 
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Astronomie und Astrophysik. 


Mikhalsky, N.: Some remarks on the theory of perturbations of planets. Russ. 
astron. J. 11, 203—211 (1934) [Russisch]. 


In this paper the author shows on a mathematical example the necessity of introduc- 
ing explicitly constants of integration in the formulae for absolute perturbationg. If in the 


integrals of elliptic motion (in Kepler’s equation) the term nt is replaced by / ndt it is 


then unnecessary to introduce a new element = with its perturbations instead of the mean 
longitude at the epoch. Long period perturbations by preserved constants of integration 
assume the form whereby these perturbations become less prominent than it is ordinarily 
admitted. Autoreferat. 

Brendel, Martin: Über eine neue Methode zur Ermittlung der Planetenstörungen. 
J. reine angew. Math. 172, 219—225 (1935). 

Zur Entwicklung der ganzen negativen Potenzen der Distanz A zweier Planeten 
(heliozentrischer Winkelabstand H) wird 9 durch die Substitution (A/a’)ing =sinH 
(a’ = Konstante) eingeführt. Man erhält dann 


A==D( + PAY) cosjp, 


wo die Summe nur über eine endliche Anzahl j-Werte zu erstrecken ist. Diese Dar- 
stellung hat gegenüber der üblichen Reihenentwicklung den Vorteil, daß man mit 
relativ geringem Rechenaufwand zum Ziele kommt. Bei der Transformation der 
Differentialgleichungen der Bewegung wird @ als unabhängige Variable benützt. Die 
Methode wird auf die Störungen eines kleinen Planeten durch Jupiter angewandt. 
Klose (Berlin). 

Roure, Henri: Caleul d’une solution periodique dans le mouvement de Pluton 
troubl& par Neptune. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 437—439 (1935). 

Entsprechend dem von G. W. Hill in seiner Mondtheorie benützten Verfahren 
wird die Bewegung Plutos relativ zu Neptun angenähert dargestellt durch eine spezielle, 
den tatsächlichen Verhältnissen möglichst angepaßte periodische Bahn. Die sehr er- 
hebliche Bahnneigung Plutos bleibt allerdings unberücksichtigt. Klose (Berlin). 


Razdolsky, A.: On the motion of the asteroids of Jupiter group relatively to the 
centres of libration Lı and L;. Russ. astron. J. 11, 196—202 u. engl. Zusammenfassung 
202 (1934) [Russisch]. 


Astapovit, I.: New determination of the mean heliocentrie veloeity of meteors by 
means of the diurnal variation method. C. R. Acad. Sci. URSS 4, 260 —263 u. engl. 
Zusammenfassung 263 (1934) [Russisch]. 

Die Anzahl der Meteore für eine gegebene Zenitdistanz 2 des Agas läßt sich auf 
Grund der Arbeiten von ©. Hoffmeister, Staude und Hepperger durch die Formel 


N ze c + 0082)? + A cos ausdrücken, wo c die heliozentrische Geschwindigkeit 


in FG Bahn, A und m zwei Konstanten, durch welche die Zenitattraktion berück- 
sichtigt wird, bedeuten. Verf. wendet diese Formel zur Bearbeitung seiner von April 
bis Dezember 1925 in Nikolaev während 148,4 Stunden ausgeführten Beobachtungen 
an. Eine Ausgleichungsrechnung ergibt c = 1,68 + 0,06. Verschiedene Einflüsse 
(Dämmerung, Vorhandensein von Meteorschwärmen u.a.) verkleinern die erhaltene 
Geschwindigkeit, welche als untere Grenze der wahren Geschwindigkeit angenommen 
wird. A. Michailov (Moskau). 


Gunn, Ross: On the origin and maintenance of the sun’s eleetrie field. Terrestr. 
Magnet. Atmosph. Electr. 39, 265—276 (1934). 

Die Annahme eines nach innen gerichteten elektrischen Feldes bestimmter Struktur 
auf der Sonne, senkrecht zu ihrem magnetischen Feld, wurde in früheren Arbeiten 
des Verf. gestützt [Physie. Rev. 35 (1930); 37 (1931); dies. Zbl. 1, 319]. In der vor- 
liegenden Abhandlung werden die physikalischen Gründe für die Existenz eines solchen 
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| 

| Feldes behandelt. Die Leitfähigkeit in einem bewegten Gase, wie wir es auf der Sonne 
" vor uns haben, weicht ab von der in einem ruhenden Gase. Die Rechnung liefert 
" eine Bewegung der Ladungsträger unabhängig vom Vorzeichen — gleichbedeutend 
" mit einem Massentransport — in östlicher Richtung von der Größenordnung E/B 
" (Eelektrisches, B magnetisches Feld). Da nun auch die kinetische Energie der Ladungs- 
| träger bei der Bewegung durch das elektrische und magnetische Feld geändert wird, 
| ergibt sich, daß die Wiedervereinigung vorzugsweise an bestimmten Stellen der Bahn 
" stattfindet, nämlich da, wo die kinetische Energie der Teilchen ihr Minimum hat, 
| wodurch ein Transport negativer Ladung zur Sonnenoberfläche stattfindet, groß genug, 
" um die durch die Leitfähigkeit verschwindende elektrische Ladung der Sonne zu er- 
setzen und so ein elektrisches Feld aufrechtzuerhalten. Diese Wiedervereinigung geht 
" in der „umkehrenden Schicht“ und der darüberliegenden Chromosphäre auf ver- 
" schiedene Weise vor sich. Beispontaner Wiedervereinigung wird für das elek- 
| trische Gleichgewicht in der Chromosphäre eine Effektivtemperatur von rund 26000 
H berechnet, womit man die Existenz der Linie des ionisierten Heliums und noch manche 
| andere Erscheinung der Chromosphäre erklären kann. @. Fanselau (Berlin). 

| 


Bleksley, A. E. H.: The loss of mass by radiation, and the binary star problem. 
Z. Astrophys. 9, 258—265 (1935). 

Nimmt man die sog. lange Zeitskala als für die Entwicklungsgeschichte der Fix- 
| sterne charakteristisch an, so folgt, daß die Fixsternmassen im Laufe der Entwicklung 
| beträchtlich abnehmen. Von Interesse ist deshalb die Untersuchung der Bahnbewegung 
\ eines von äußeren Kräften nicht gestörten Doppelsternsystems über Zeiträume, inner- 
| halb deren die Massen der Komponenten erheblich abnehmen. Derartige Unter- 
" suchungen haben J. H. Jeans [Monthly Not. Roy. Astron. Soc. 85, 2 (1924); 85, 912 
) (1925)], E. W. Brown [Proc. Nat. Acad. Sci. U.8.A. 11, 274 (1925)] und W. D. Mac- 
" Millan [Monthly Not. Roy. Astron. Soc. 85, 904 (1925)] angestellt. Die Ergebnisse 
| stimmten teilweise nicht überein. Verf. diskutiert das Problem, indem er als Be- 
| wegungsgleichung nach Jeans Akzeleration gleich instantaner Newtonkraft dividiert 
) durch instantane Masse annimmt. Er erhält die folgenden Ergebnisse: 1. Die Ex- 
) zentrizität ist keinen sekularen Änderungen unterworfen. 2. Die halbe große Achse 
" verhält sich sekular umgekehrt wie die Summe der Massen. 3. Die Apsidenlinie ist 
| keinen sekularen Änderungen unterworfen. Bengt Strömgren (Kopenhagen). 


1 Lundahl, €. F.: Note on Jacobi’s equation and its applieation in stellar statisties. 
" Lund Observ. Circ. Nr 11, 345—348 (1934). 

| In der Stellarstatistik tritt die Jacobische Gleichung J (A) = 0 auf bei der Haupt- 
" achsentransformation von quadratischen Formen, deren Koeffizienten die Momente 
| zweiter Ordnung von Geschwindigkeitskomponenten oder rechtwinkligen Raumkoor- 
‚ dinaten von Sternen sind. In dem vielfach vorkommenden Fall, daß die quadratische 
‘Form ein Rotationsellipsoid darstellt, läßt sich die numerisch umständliche Lösung 
der Jacobischen Gleichung dadurch vermeiden, daß die auftretende Doppelwurzel 
von J(A) = 0 sich einfacher aus J’(A) = 0 ergibt. Es wird daher das Kriterium für die 
Existenz einer Doppelwurzel entwickelt mit Rücksicht auf die aus den Beobachtungen 
folgenden mittleren Fehler der Momente. Wempe (Göttingen). 


Hoof, A. van: Star-streaming among G, K and M giants. Bull. Astron. Inst. Nether- 
lands 7, 271—273 (1935). 

Aus neuem Material von Radialgeschwindigkeiten [‚Liek Observ. Publ. 18 (1932)] 
werden für die Spektralgruppen 65 — K2 und K3— Me nach Abzug der Sonnen- 
geschwindigkeit, für deren Betrag und Richtung sich die herkömmlichen Werte ergeben, 
" ellipsoidische Geschwindigkeitsverteilungen bestimmt. Für die @5 — K2-Sterne 
scheint eine Abweichung der großen Achse des Geschwindigkeitsellipsoids von der 
Richtung zum galaktischen Zentrum verbürgt; eine Asymmetrie der Verteilung ist 
nicht nachweisbar. Wempe (Göttingen). 
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Lindblad, B.: Zur Theorie der Spiralnebel. Astron. Nachr. 254, 301-304 (1935). | 

Die Ar enthält eine Erwiderung auf die von Lambrecht (dies. Zbl. 10, 321) | 
an einigen Punkten der Spiralnebeltheorie Lindblads geübte Kritik. Es wird noch- | 
mals die Bestimmung des Rotationssinnes eines Nebels aus der Verteilung von Dunkel- | 
wolken in ihm erläutert und ferner die Frage, ob die Ausströmungspunkte der Arme 
im Raume oder im rotierenden System stationär sind. Schließlich sucht L. noch das 
Fehlen der von seiner Theorie geforderten SINEBEDUREtE der Arme bei den beobachte-" 
ten Spiralen zu erklären. Klauder (Jena). 

Tierey, Georges: Sur l’öquilibre radiatif dans les &toiles. Formules fondamentales 
modifiees. Arch. Sci. Physiques etc. 16, 221—232 (1934). . 

In seiner Theorie des Sternaufbaus setzt Eddington die Größe kin=ak, 
(k Absorptionskoeffizient, %, Mittelpunktswert von k, n = L,/M,:L/M, L und M 
Gesamtleuchtkraft bzw. -masse, Z, und M, Leuchtkraft und Masse entsprechend der 
Entfernung r vom Mittelpunkt). Dabei nimmt er für & einen konstanten Mittelwert 
an ohne Rücksicht auf Spektraltyp und damit Mittelpunktstemperatur 7,. In der 


vorliegenden Arbeit versucht Verf. durch einen Ansatz von der Form & &JT, das | 
Eddingtonsche Verfahren zu verbessern. Er leitet für diesen Fall die Leuchtkraft- ‘| 
Masse-Beziehung ab und daraus Formeln für den Radius sowie für Dichte, Tempera- 
tur, Druck und Absorptionskoeffizient im Mittelpunkt. Klauder (Jena). 
Krat, W.: On the radiative equilibrium of rotating gaseous masses. Russ. astron. 
J. 11, 287—292 u. engl. Zusammenfassung 292—293 (1934) [Russisch]. \ 
In the paper are given the fundamental criteria for the maintenance of the radiative 
equilibrium in a rotating star. In art. 1 it is found that in the early period of stellar 
evolution the energy sources should be located in the internal parts of the star. The 
relation between the distribution of energy sources and the density is found for the 
case of polytropie gaseous masses. If the absorption coefficient k=k,p 7", where p 
is the gas pressure, T — the temperature and the polytropie index n = 3then a uniform 
distribution of energy sources inside the star is possible. In art. 2 it is shown that in 
the later stage of stellar evolution the generation of energy in the gas is vanishingly 
small as compared with the generation of energy in the “forbidden” zone. The prin- 
cipal criterion for the radiative equilibrium in this case is the equation: AD = (InD)’g? 
where @ is the potential of gravitation, g — its gradient and D—.a certain quantity 
depending on the potential alode. The theorem of von Zeipel (Monthly Not. Roy. 
Astron. Soc. 84, 665) is inapplicable to this class of stars. The conclusions are illustrated 
(in Russian text only) on the example of the Roche’s gaseous model assuming a special 
law of variation of the angular velocity of rotation. K.Ogrodniko/f (Moscow). 
Bowen, I. S.: The speetrum and eomposition of the gaseous nebulae. Astrophys. J. 
81, 1-16 (1935). | 
The paper is divided into two parts. In the first part the author discusses the various | 
mechanisms of excitation acting in the nebulae. The primary source of nebular lumi- 
nosity is the emission of radiation on the return of electrons after ionization caused by ° 
extreme ultra-violet starlight. There is, however, in addition to this primary process, M 
a series of secondary processes which materially change the total intensity of the nebular 
radiation and exert a great influence on the type of spectrum emitted. These processes ° 
are: I. Ionization by secondary radiation; by the primary process extreme ultraviolet 
quanta are emitted which in turn act to ionize additional atoms. II. Exeitation by 
secondary radiation. This process is made possible by certain chance coincidences 
between lines of Hell, OIII, and NIII, and consists in the line absorption of secondary 
quanta; the absorbing atom may be an atom of the same kind as the emitting one, 
or possess absorption lines coinciding with lines of the emitting atom. The mechanism 
is veryimportant in its application to nebulae, because it explains the presence of certain 
lines of high intensity belonging to the OIII and NIII spectra, while all other lines of 
these elements are not observed. III. Excitation by secondary electrons ejected by 
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the primary mechanism. This process is of the highest importance since it turns out 
to be the principal mechanism responsible for the excitation of the forbidden lines. — 
The second part of the paper gives a discussion of the chemicalcomposition ofthenebulare 
based on a study of nebular line intensities along the lines indicated in the first part. 
Hydrogen turns out to be the most abundant element and helium the second. N, O, Ne, 
S, and possibly C and H are also present but in much less quantities. The lines of these 
elements, however, appear strongly, and the reasons for this phenomenon are dis- 
eussed. — The considerations presented in this paper are qualitative in character; 
unfortunately, however, a more quantitative discussion is at the present moment 
rendered impossible by our meagre knowledge of such factors as internal nebular 
velocities, velocity distribution of nebular electrons and ultraviolet absorption co- 
efficients. Steensholt (Leipzig). 


Laboecetta, L.: Definizione assoluta e signifieato fisieco delle eostanti gravitazionali 
di Newton, Einstein, Keplero e della eurvatura dello spazio. Atti Accad. naz. Lincei, 
Rend., VI. s. 20, 327—333 (1934). 

In relation to an elementary atom the author defines certain units of length, 
time, density and force. These, with the mass of the atom, constitute five universal 
constants in terms of which other physical constants may be expressed; so, for example, 
the velocity of light is equal to unity in this system. H.S. Ruse (Edinburgh). 


Laboecetta, L.: Definizione assoluta e signifieato fisieo della costante di Hubble. 
Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 20, 429—433 (1934). 

If the displacement to the red of the spectral lines of the extragalactic nebulae 
is assumed to be due to a recessional motion, then, according to Hubble, the velocity 
u of recession is proportional to the radial distance r; so u = hr, where h is a constant. 
The author arrives empirically at several equivalent definitions of the constant A. 
It is, he says, equal to the ratio of the velocity of light to the radius of the universe; 
or, in the gravitational units introduced in an earlier paper (see the prec. rev.), 
it is the reciprocal of the total number of elementary atoms in the universe; and so on. 
He concludes with the remark that purely experimental results seem to justity Edding- 
ton’s assertion (Mathematical Theory of Relativity 1924, 153) that the dimen- 
sions of a material structure are directly related to the radius of curvature of the universe. 

’ H. S. Ruse (Edinburgh). 


Vorontsov-Velyaminov, B.: Nova-like stars as semi-collapsed stars. (Studies on 
the O-elass stars, planetary nebulae and novae. VI.) Russ. astron. J. 11, 294—297 
u. engl. Text 297—300 (1934) [Russisch]. 

In this paper the author suggests a new physical interpretation for the phenomena 
underlying the nova-like stars. He considers them to be essentially of the same nature 
as those in ordinary Novae. When, as a result of some disturbance in the state of 
internal equlibrium, the Nova begins to expand, it gradually passes through a series 
of configurations reaching that state which corresponds to maximum luminosity. This 
state cannot satisfy even approximately the conditions of equilibrium since otherwise 
the course of the star’s transformation should stop or at least slow down for a while 
which is decidedly not the case by Novae which begin to collapse directly after maximum. 
Quite differently things will occur in a star where the state corresponding to maximum 
light satisfies the conditions of equilibrium, if only of an unstable one. According 
to the author the expanded star must then remain permanently or temporarily in a 
state characteristic of a typical Nova near maximum light (P Cygni). Or it may 
collapse and then run through some phases peculiar to typical Novae and stop at some 
intermediary equilibrium state not akin the white dwarfs (n Carinae). The ideas 
of the author are then applied to explain various details for individual stars of the 
nova-like group whereof a general picture of evolution of these stars is derived and illu- 
strated on a graph. Kyrill Ogrodnikoff (Moscow). 
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Quantentheorie. 


@ Heisenberg, Werner: Wandlungen in den Grundlagen der Naturwissenschaft. 
Leipzig: 8. Hirzel 1955. 45 8. RM. 2.—. 

Hoffmann, Banesh: On the new field theory. Proc. Roy. Soc. London A 148, 353 
bis 364 (1935). cl 

Mit Hilfe der projektiven Relativitätstheorie wird die von Born und Infeld | 
benutzte Lagrangesche Funktion verallgemeinert. Die neuen Gleichungen für 9,» 
und @, in allgemeiner Form haben einen sehr komplizierten Bau und scheinen keine 
kugelsymmetrische statische Lösung mit einem nichtverschwindenden skalaren Poten- 
tial zu besitzen. Macht man dagegen a priori eine Annahme über die Form des Linien- 
elements (d.h. des Gravitationsfeldes), so bekommt man für das elektrostatische 
Potential einen Ausdruck, der mit dem Bornschen Ausdruck auch im Fall eines Schwarz- 
schildschen Linienelements übereinstimmt. V. Fock (Leningrad). 

Easthope, Colin E.: On the eleetromagnetie fields due to variable eleetrie charges 
and the intensities of speetrum lines according to quantum theory. Proc. Roy. Soc. 
London A 148, 453-470 (1935). 

Verf. bespricht die in den gleichnamigen Arbeiten von G. Schott [Proc. Roy. 
Soe. London A 139, 37 (1933); dies. Zbl. 6, 189] und V. Fock [ebenda 141, 550 (1933); 
dies. Zbl. 7, 266] diskutierte Frage, ob die gewöhnlichen korrespondenzmäßigen quanten- 
mechanischen Formeln für die Intensitäten der Spektrallinien zu Recht bestehen. 
Verf. betrachtet ein wasserstoffähnliches Atom und berechnet den Korrektionsfaktor f2 


‘ m2 
zum gewöhnlichen Hertzschen Ausdruck u z für die Intensität. Nach sehr kompli- 


zierten Rechnungen findet Verf. für f? einen Ausdruck, der sich von der Einheit um 
Größen von der Ordnung Z2«? (x = Feinstrukturkonstante) unterscheidet. [Da aber 
in einer unrelativistischen Theorie Glieder dieser Größenordnung konsequenterweise 
vernachlässigt werden müssen, ist entweder /? durch 1 zu ersetzen, oder es sind die 
Diraeschen Wellenfunktionen zu benutzen, was vom Verf. nicht berücksichtigt wird.] 
V. Fock (Leningrad). 

Mosharrafa, A. M.: Some views on the relation between matter and radiation. 
Bull. Inst. Egypte 16, 161—166 (1934). 

Bericht über die Publikationen des Verf.: Proc. Roy. Soc. London A 126, 35 
(1929); 131, 335 (1931); dies. Zbl. 1, 298. P. Jordan (Rostock). 

Flügge, S.: Zur Herleitung der Grundgleiehungen der Statistik. Z. Physik 93, 804 
bis 808 (1935). | 

Die (in der Literatur oft ausgeführte) kinetische Fielefihe der Verteilungs- 
formeln für die klassische und die Fermische bzw. Bosesche Statistik wird ausgeführt, 
wobei alle drei Fälle formal zusammengefaßt werden. P. Jordan (Rostock). 

Lees, A.: The eleetrie moment of an eleetron. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 
94—98 (1935). 

Bekanntlich hat Frenkel ausgeführt, daß das magnetische Eigenmoment des 
ruhenden Spinelektrons bei relativistischer Transformation in ein bewegtes Elektron 
zu einem reellen elektrischen Moment führen muß; dagegen kann die Diracsche Theorie 
formal so charakterisiert werden, daß ein imaginäres elektrisches Moment neben 
dem reellen magnetischen eingeführt wird. Der Verf. sucht diese Diskrepanz durch 
den Hinweis aufzuklären, daß bei korrekter nichtrelativistischer Approximation das 
elektrische Moment überhaupt nicht in Erscheinung tritt; was allerdings weder über- 
raschend noch zur Aufklärung der Situation ausreichend scheint. P. Jordan. 

Gareia, Godofredo: Belativistische Behandlung des Stark-, Lo Surde- und des 
Zeemaneffektes. C. R. Soc. Sci. Varsovie 27, 77—87 (1934) TS, 

Ableitung der Energie des ih eIlArone im elektrischen und magnetischen 
Feld mit Einschluß der Relativitätskorrektionen, aber nach der alten Quantentheorıie. 

Bechert (Gießen). 
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Ott, H.: Der harmonische Oszillator im Wärmegleiehgewieht. Physik. Z. 36, 51 
bis 54 (1935). 

Durch Summation der: Schrödingerdichten der verschiedenen, kanonisch ver- 
teilten Zustände wird ein direkter Beweis dafür geliefert, daß die Ortswahrscheinlich- 
keit für im Temperaturgleichgewicht befindliche harmonische Oszillatoren durch eine 
Gaußsche Fehlerkurve dargestellt wird, wobei die klassische mittlere Energie in der 
Boltzmannschen Formel durch den entsprechenden quantenmechanischen Ausdruck 
ersetzt ist. Als Anwendung wird der Temperaturfaktor der kohärenten Röntgen- 
streuung besprochen. O. Klein (Stockholm). 


Bell, Ronald P.: Quantum mechanical effeets in reaetions involving hydrogen. 
Proc. Roy. Soc. London A 148, 241—250 (1935). 

Unter vereinfachenden Annahmen über den Verlauf einer von Wasserstoffatomen 
zu durchdringenden Potentialschwelle (parabolischer Verlauf) werden Näherungs- 
lösungen für den Tunneleffekt durch diese Schwelle angegeben; dabei wird die Tem- 
peratur der auf die Schwelle treffenden H-Atome berücksichtigt. Die Durchlässigkeit 
der Schwelle wird für verschiedene Höhen und Breiten derselben sowie für verschiedene 
Temperaturen diskutiert. Es zeigt sich, daß für Höhen und Breiten, wie sie den bei 
chemischen Reaktionen auftretenden Potentialschwellen entsprechen, schon bei relativ 
hohen Temperaturen (etwa unterhalb 200° abs.) sich wesentliche Abweichungen von 
der klassisch zu erwartenden Temperaturabhängigkeit ergeben, indem etwa unter- 
halb dieser Temperaturen die Durchlässigkeit nahe unabhängig von der Temperatur 
wird. Der Masseneffekt, insbesondere für 4 und D, wird diskutiert. Anwendungen 
auf spezielle Reaktionen werden nicht gemacht. E. Hückel (Stuttgart). 


Burhop, E. H. S.: The Auger effeet. Proc. Roy. Soc. London A 148, 272—284 
(1935). 

Die Wahrscheinlichkeit eines Augereffektes, bei dem ein Loch in der Ä-Schale 
von einem L-Elektron ausgefüllt wird unter gleichzeitiger Emission eines L- oder 
M-Elektrons, wird berechnet. Als Wellenfunktionen für die verschiedenen Zustände 
werden nichtrelativistische wasserstoffähnliche Funktionen verwendet; die Retardie- 


‚, zung der Wechselwirkung wird nicht berücksichtigt; für den Endzustand eines aus 


der M-Schale herausgeworfenen Elektrons werden ebene Wellen verwendet, nachdem 
zunächst für die L-Schale gezeigt wird, daß man in dieser Weise die richtige Größen- 


‚ordnung erhält. Die Ergebnisse sind in befriedigender Übereinstimmung mit dem 


Experiment, besonders was die Abhängigkeit von der Kernladung und die relativen 

Intensitäten der aus versehiedenen. Schalen stammenden Elektronengruppen anbe- 

trifft. Für den Absolutwert der Intensitäten wird ein etwas zu großer Wert gefunden. 
Casimir (Leiden). 

Casimir, H.: Note on the rotation of diatomie molecules. Physica 1, 1073—1076 


- (1934). 


Es wird bewiesen, daß bei Berechnung des Trägheitsmomentes von einem zwei- 
atomigen Molekül die Masse der Elektronen, die sich in abgeschlossenen Schalen be- 
finden, zu der Masse der betreffenden Kerne addiert werden muß. Der Satz gilt unter 
der Voraussetzung, daß die abgeschlossenen Schalen von den äußeren Elektronen 
nur wenig gestört werden und daß folglich ihr Drehimpuls in guter Näherung ein 
Integral der Bewegung ist. E. Teller (London). 


Sutherland, 6. B. B. M., and D. M. Dennison: The potential funetions of polyatomie 
moleeules. Proc. Roy. Soc. London A 148, 250—271 (1935). 

Die Energiefunktion eines mehratomigen Moleküls enthält bekanntlich im all- 
gemeinen mehr Konstanten als das Molekül Eigenfrequenzen besitzt, so daß die Be- 
stimmung dieser Konstanten ohne weitere Annahmen nicht möglich ist. Die Verff. 


- beschäftigen sich hauptsächlich mit den Molekülen H,0=CH,, O=CH,, H,C—CH,, 


X—CH, (X = Halogen). Sie beschränken sich dabei auf die Parallelschwingungen, 
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bei denen das elektrische Moment parallel der in obigen Formeln hervorgehobenen 
Bindung schwingt. Nimmt man nun an, daß die Energiefunktion, was die gegenseitige 
Lage der durch jene Bindung zusammengehaltenen Atome und Radikale betrifft, - 
nur von dem Abstand der beiden Atome abhängt, an denen die Bindung direkt angreift, 
so erhält man auf Grund dieser Vereinfachung sogar mehr Beziehungen zwischen den 
Frequenzen der Parallelschwingungen und den Konstanten in der Energiefunktion, 
als die Zahl der Konstanten beträgt. Man kann diese Konstanten deshalb berechnen 
und die Zulässigkeit der gemachten Annahme mit Hilfe der Beziehungen prüfen, denen 
die Eigenfrequenzen genügen müssen. Es zeigt sich, daß die Messungen jene Annahme 
in hohem Maße rechtfertigen; weiterhin, daß die Konstanten für die Energiefunktion 
der einzelnen Radikale wie CH,, CH, von Molekül zu Molekül nur wenig variieren; 
endlich daß die Konstante, die auf die Stärke der CC-Bindung Bezug hat, bei Einfach-, 
Doppel- und Dreifachbindung etwa im Verhältnis 1:2:3 steht. R.deL. Kronig. 


La Coste, Lucien J. B.: The rotational wave equation of tetramethylmethane for 
zero potential and a generalization. Physic. Rev., II. s. 46, 718—724 (1934). 

Die Gesamtrotation und die inneren Rotationen des Tetramethylmethans werden 
nach der Wellenmechanik behandelt. Es wird freie Drehbarkeit der vier CH,-Gruppen 
um ihre Symmetrieachsen angenommen. Für die Energie ergibt sich: 

2 
Ee nee au hl: , PIH Fr 3) m + 20m}. 
k 


Dabei ist / das Trägheitsmoment für festgehaltene Lagen der CH,-Gruppen, I, das 
Trägheitsmoment der Methylgruppen. 7 und m; sind die Quantenzahlen des Gesamt- 
drehimpulses bzw. der CH,-Drehimpulse. Q ist die Vektorsumme der m;, und m, ist 
die Quantenzahl derjenigen Komponente vom Gesamtdrehimpuls, die in die Richtung 
von @ fällt. Die Formel kann auf die Fälle verallgemeinert werden, wo an einem 
Kugelkreisel in genügend gleichmäßiger Verteilung symmetrische Kreisel angebracht 
sind. j E. Teller (London). 

Rosenthal, Jenny E.: Vihrations of tetrahedral pentatomie molecules. IM. Com- 
parison with experimental data. IV. Isotopie shifts. Physic. Rev., II. s. 46, 730—733 
(1934). 

Die Arbeit befaßt sich mit dem Schwingungsspektrum tetraedrischer XY,-Moleküle. 
In Teil III wird gezeigt, daß von den bekannten Spektren nur CH, mit einem Valenz- 
kraftsystem verträglich ist. Ferner wird ein Potentialansatz mit vier verfügbaren 
Konstanten besprochen. In Teil IV werden einige Beziehungen zwischen Frequenzen 
von solchen Molekülen aufgezählt, in denen gewisse Atome durch Isötope ersetzt 
worden sind. (I. u. II. vgl. dies. Zbl. 9, 91.) E. Teller (London). 

Hund, F.: Vergleich der elektrostatischen Energien einiger Ionengitter. Z. Physik 
94, 11-21 (1935). | 


Blackman, M.: Contributions to the theory of the speecifie heat of erystals. I. Lattice 
theory and continuum theory. Proc. Roy. Soc. London A 148, 365—383 (1935). 

Diskussion des Gültigkeitsbereiches der Debyeschen Formel für die spezifische 
Wärme von Kristallen. Zu diesem Zwecke wird das elastische Spektrum eines ein- 
dimensionalen Kristallmodells mit Kräften nur zwischen Nachbaratomen, mit dem 
entsprechenden Spektrum der Kontinuumstheorie (die der Debyeschen Formel zugrunde 
liegt) verglichen. Es ergibt sich, daß der Parameter 0, der nach der Debyeschen Theorie 
konstant sein sollte, im Falle eines Gitters aus gleichen Massen mit wachsender Tem- 
peratur abnimmt, im Falle eines von 1 sehr verschiedenen Massenverhältnisses von 
Anion und Kation dagegen mit der Temperatur wächst. Die Betrachtungen werden 
qualitativ auf den dreidimensionalen Fall übertragen. Der Grenzwert von @ für sehr 
tiefe Temperaturen stimmt mit dem aus der Schallgeschwindigkeit abgeleiteten überein. 

R. Peierls (Manchester). 
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Born, M., and J. H. €. Thompson: A note on the speetrum of the frequeneies of a 
polar erystal latticee. Proc. Roy. Soc. London A 147, 594-599 (1934). 

Allgemeine Diskussion einer Methode zur Bestimmung der Eigenschwingungen 
eines polaren Kristalls. Anstatt wie üblich zunächst die Kräfte zu berechnen, die der 
Verschiebung eines einzelnen Atoms entgegenwirken, und aus diesen dann die Eigen- 
frequenzen zu bestimmen, wird direkt auf die Eigenfrequenzen abgezielt, indem die 
mit einer bestimmten Normalkoordinate (elastische Welle) verbundene potentielle 
Ennergie berechnet wird. Dabei tritt die Schwierigkeit auf, das Potential eines periodisch 
deformierten Ionengitters zu berechnen. Hierzu wird der Kunstgriff benutzt, durch 
eine nichtlineare Transformation des Raumes dieses Gitter auf ein regelmäßiges ab- 
zubilden. Resultate sind nicht angegeben. R. Peierls (Manchester). 


Blackman, M.: Contributions to the theory of the speeifie heat of erystals. I. On 
the vibrational speetrum of eubical lattices and its applieation to the specific heat of 
erystals. Proc. Roy. Soc. London A 148, 384—406 (1935). 

Das Schwingungsspektrum eines zweidimensionalen quadratischen Gitters wird 
unter der Annahme von Zentralkräften zwischen den nächsten und den Diagonal- 
nachbarn berechnet. Die Verteilung der Eigenschwingungen über die Frequenzskala 
wird untersucht, und es zeigt sich, daß die Dichte im Falle gleicher Masse aller Atome drei, 
im Falle eines Ionengitters mit verschiedenen Massen fünf Maxima enthält. Ent- 
sprechende Überlegungen werden für den dreidimensionalen Fall angestellt und Schlüsse 
auf das Verhalten der spezifischen Wärme gezogen. R. Peierls (Manchester). 


Nath, N. S. Nagendra: The dynamical theory of the diamond lattiee. I. Proc. 
Indian Acad. Sci., Sect. A 1, 333—345 (1934). 

Es wird aus einem Potentialansatz, der mehrere unabhängige Konstanten enthält, 
eine Formel für die Raman-aktive Schwingung des Diamanten abgeleitet, bei der sich 
die beiden flächenzentrierten Gitter des Diamanten gegeneinander verschieben. 

E. Teller (London). 

Titeica, Serban: Über die Widerstandsänderung von Metallen im Magnetfeld. Ann. 
Physik, V.F. 22, 129—161 (1935). 

Der Einfluß der Quantelung der Elektronenbahnen im Magnetfeld (diamagnetischer 
Effekt) auf die Leitfähigkeit von Metallen wird untersucht. Es ergibt sich eine Wider- 
standsänderung, die für schwache Magnetfelder proportional H?, für starke proportional 
H ist. Der Übergang findet jedoch erst bei Feldstärken statt, die weit größer als die 
praktisch zugänglichen sind, mit Ausnahme allenfalls von Metallen mit sehr geringer 
Konzentration von Leitungselektronen, wie Wismut. R. Peierls (Manchester). 


Massey, H. S. W., and €. B. 0. Mohr: The interaction of light nuclei. I. Proc. Roy. 
Soc. London A 148, 206—225 (1935). 

In $1 wird der (totale) Wirkungsquerschnitt für Stöße von Neutronen (Anfangs- 
geschwindigkeit v) mit Protonen „H!, Deutonen ‚H? und «-Partikeln ‚He? (Anfangs- 
geschwindigkeit 0) berechnet [in Erweiterung früherer Resultate von Wigner, Z. 
Physik 83, 253 (1933); dies. Zbl.7, 140], wobei die Bindungsenergie des Neutrons 
(bzw. die betreffenden Massendefekte von ‚H?, „H? und ,He?°) als bekannt angenommen 
werden, so daß bei Annahme einer Wechselwirkungsenergie der Form V(r) =—D 
fürr <a, V(r)=0Ofürr >a oder V(r) = — De?“ (beide Gesetze führen zu beinahe 
demselben Ergebnis) eine Beziehung zwischen D und « bekannt ist. Die Ergebnisse 
werden für verschiedene « und v angegeben. Mangel von Übereinstimmung mit dem 
Experiment besteht in zwei Hinsichten: 1. Die Größe des berechneten Wirkungs- 
querschnittes für Stöße von Neutronen mit Protonen ist zu groß und fällt zu langsam 
mit wachsender v. Als mögliche Erklärung der ersten Abweichung wird angeführt, 
die Wechselwirkung könne sowohl attrakierend wie repellierend sein (wie Austausch- 
kräfte). Die Verff. berechnen ferner die Winkelverteilung der gestoßenen Kerne nach 
dem Stoß. In $2 wird der Wirkungsquerschnitt Q, für Vereinigung von zwei Par- 
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tikeln (wovon wenigstens eine geladen) unter Aussendung von Strahlung berechnet, 
woraus dann der Wirkungsquerschnitt für Absorption von y-Strahlung unter Zerfall 
folgt. Q, ist für Deutonen wenig größer als die gemessenen Werte [Chadwick und 7 
Goldhaber, Nature 134, 237 (1934); dies. Zbl. 9, 382]. Die Verff. berechnen u.a. © 
auch die kontinuierliche Strahlung bei Stößen von Neutronen mit Protonen. In $3 7 
werden Rechnungen ausgeführt über ‚die Disintegrationen von Deutonen durch a- 7 
Partikel. — Zur vollständigeren Verwertung der Berechnungen der Verff. zur Ermitt- 
lung der Wechselwirkungen im Kern sind weitere Experimente erforderlich. 
Waller (Upsala). 


Yukawa, Hideki: On the interaction of eheitätr partieles. I. Proc. Phys.-Math. 7 
Soc. Jap., III. s. 17, 48—57 (1935). 
Die Wechselwirkung zwischen den schweren Bausteinen der Kerne soll durch ein 
Feld ermittelt werden, das aus einer neuen Art von Quanten mit einer Masse von 
200mal der Elektronenmasse besteht. R. Peierls (Manchester). 


Hansen, W. W.: A new type of expansion in radiation problems. Physic. Rev., II. s. ° 
47, 139-143 (1935). a 

If r,, r, are the distances from the origin of two points denoted by 1 and 2 and # 
if 7,5 is their mutual distance there is an expansion useful for the determination of # 
the vector potential due to a steady current distribution which has different forms 
according a8 r, is greater or less than r,. The energy radiated per unit time is computed 7 
and expressed in a particularly simple form. The analysis is made the basis of a simple " 
treatment of Dirac’s theory of the radiation from an atom. One advantage of the 
method is that the types of radiation due to dipoles, quadrupoles, ete., are completely ® 
and naturally separated. Some remarks are made finally on the vector potential in # 
the steady current case. H. Bateman (Pasadena). 


Sawyer, W. W.: Note on a paper of Bell and Wolfenden on eleetrolytie separation 
of diplogen. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 116—118 (1935). ) 

Die von Bell und Wolfenden Nature, 133, 25—26 (1934)] für die Zerlegung 7 
von leichtem und schwerem Wasser aufgestellte Theorie führt zu einem von der Kon- 7 
zentration unabhängigen Wirkungsgrad, falls eine für die Neutralisation maßgebende | a 
Größe y der Gurneyschen Theorie der Elektrolyse von der Masse unabhängig ist. © 
Es wird gezeigt, daß dies der Fall ist, so daß die Konzentrationsunabhängigkeit des 
Wirkungsgrades theoretisch abgeleitet ist. E. Hückel (Stuttgart). 


Nielsen, Harald H.: The rotation of moleeules in any J. chem. Phys. 3, 189 
bis 196 (1935). } 

Im Hinblick auf den Übergang von Schwingung zu freier Rotitibn von mehr- 
atomigen Komplexen in Kristallen wird ein symmetrischer Kreisel betrachtet, dessen 
potentielle Energie wie cos® und wie sin?® von der Lage seiner Achse abhängt (Gitter- 
kräfte). Eine bis zu höherer Ordnung durchgeführte Störungsrechnung gibt die Eigen- 
werte für den Fall schwacher Gitterkräfte und für den Fall starker Gitterkräfte (Nach- 
barfall der freien Kreiselbewegung und Nachbarfall der Schwingung); für die Fälle 
dazwischen wird qualitativ interpoliert. F. Hund (Leipzig). 


Papapetrou, A.: Bemerkungen zur Supraleitung. Z. Physik 92, 513—522 (1934). 

Auf Grund einer Bemerkung von Brillouin (daß eine Wachsafe ROH zwischen 
Elektronen und Gitterschwingungen nicht mehr möglich ist, wenn die Gruppen- E 
geschwindigkeit der Elektronen kleiner wird als die Schallgeschwindigkeit) wird zur 
Erklärung der Supraleitung vorgeschlagen, daß sie dann eintritt, wenn eine Energie- 
zone mit genügend flachen Rändern fast voll besetzt ist. Der Sprungpunkt wird als’ 
ein Überschreiten eines kritischen Wertes der Gitterkonstanten auf Grund der Wärme- 
bewegung gedeutet. Nordheim (Lafayette, Indiana). 


